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CHU PE 1+2. TINH PON PIEU VA CUC TRI CUA HAM SO

I. KIEN THUC CO BAN
A. Tinh don diéu cia ham sé

1. Pinh nghia: Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén K, véi K 1a mot khoang, nira khoang hoic mot

doan.

e Hamsé y = f(x) dong bién (tang) trén K néu vx,x, e K,x <x, = f (%)< f(x,).

e Hamsé y = f(x) nghich bién (giam) trén K néu vx,,x, e K, <x, = f(x)> f(x,).

2. Diéu kign can dé ham sé don di¢u: Gia st ham sé y = f(x) c6 dao ham trén khoang K.
e Néu ham sé dong bién trén khoang K thi f'(x)>0,vxeK.

e Néu ham sé nghich bién trén khoang K thi f'(x)<0,vxeK.

3. Didu Kién dii dé ham sé don di¢u: Gia st ham s6 y = f(x) c6 dao ham trén khoang K.
e Néu f'(x)>0,vxeK thi ham s6 dong bién trén khoang K.

e Néu
e Néu

= Chay.

t(
t(

x) <0, Vx e K thi ham s6 nghich bién trén khoang K .
x)=0,Vx € K thi ham s6 khong doi trén khoang K.

+ Néu K la mot doan hodc nira khoang thi phai bd sung gia thiét “ Ham sb y = f (x) lién tuc trén

doan hogc nira khoang d6”. Chang han: Néu ham sé y = f(x) lién tuc trén doan [a;b]va c6 dao

ham f’(x)>0,Vx e K trén khoang (a;b)thi ham s6 dong bién trén doan [a;b].
+ Néu f’(x)=0,vxeK (hoic f'(x)<0,vxeK)va f'(x)=0chi tai mot s diém hitu han cia K
thi ham sé ddng bién trén khoang K ( hozc nghich bién trén khoang K).

4. Ki nang co ban

4.1. Ldp bang xét ddu ciia mét biéu thirc P(x)

Buoc 1.

Buwoc 2.
Buwoc 3.

Tim nghiém cua biéu thuc P(X), hoic gié tri cua x 1am biéu thic P(x) khong xéac dinh.
Sap xép céc gid tri cua x tim dugc theo thi tu tir nho dén 16n.
Str dung may tinh tim dau caa P(x) trén ting khoang caa bang xét dau.

4.2 . Xét tinh don digu ciia ham sé y = f(X) trén tdp xdc dinh

Bwoc 1.
Buwoc 2.

Buworc 3.

Buwoc 4.
Buwoc 5.

Tim tap xac dinh D.

Tinh dao ham y'= f'(x).

Tim nghiém cua f'(x) hoac nhirng gia tri x lam cho f’(x) khong xac dinh.
Lap bang bién thién.

Két luan.

4.3. Tim diéu kign ciia tham sé m @é ham sé y = f(x) déng bién, nghich bién trén khodng (a; b)

cho truoc.
Cho hamsé y = f(x,m) ¢ tap xac dinh D, khoang (a;b) c D:
« Ham sé nghich bién trén (a;b) < y'<0,Vx e (a;b)
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« Ham sb dong bién trén (a;b) < y'>0,Vx € (a;b)

». Chil y: Riéng ham séy = 2X By
cx+d

= Ham s6 nghich bién trén (a;b) < y'<0,Vx e (a;b)
= Ham sb dong bién trén (a;b) < y'>0,Vx e (a;b)
* Nhiéc lai mot sb kién thac lién quan:
Cho tam thirc g(x) = ax* +bx+c (a=0)

2) g()20.vVxeR o120
>0,Vx e
J A<0

a<0
A>0

a<0 a<0
C) g(X)SO,VXeR@{

b)g(X)>0,VX€R<:>{

A<LO0 A<O
w Chay: Néu gap bai toan tim m dé ham sé dong bién (hogc nghich bién) trén khoang (a;b):
v Buéc 1: Pua bt phuong trinh f'(x) >0 (hogc f'(x)<0), Vx e (a;b) vé dang g(x) > h(m) (hoic
g(x)<h(m)), Vxe(a;b).
v' Buéc 2: Lap bang bién thién cua ham s6 g(x) trén (a;b).

d)g(X)<O,VX€R<:>{

v' Buéc 3: Tur bang bién thién va cac diéu kién thich hop ta suy ra cac gia tri can tim cua tham sé m.

B. Cuc tri ctia ham s6
1. Dinh nghia: Cho ham sé y = f (x) xac dinh va lién tuc trén khoang (a;b) (c6thé a 1a —o; b 1a +o)
va diém x, e (a;b).
o Néu ton tai s6 h>0 sao cho f(x)< f(x,)) v6i moi xe (x,—h;x,+h) va x=x, thi ta néi ham sé
f(x) dat cwe dai tai X,.
o Néu ton tai s6 h>0 saocho f(x)> f(x,) véi moi xe (X, —h;%, +h) va x= X, thi ta néi ham sé

f(x) dat cuc tiéu tai x,.

2. Diéu Kién dii dé ham sé c6 cuc triz Gia s ham s y = f(x) lién tuc trén K = (x, —h; x, + h) va c6 dao
ham trén K hoac trén K\{x,}, véi h>0.
o Néu f'(x)>0 trén khoang (%, —h;x,) va f'(x)<0 trén (x,;X, +h) thi %, 1a mot diém cuc dai
ciia hamsé f(x).
e Néu f'(x)<0 trén khoang (x,—h;x%,) va f'(x)>0 trén (x,;x,+h) thi x, 1a mot diém cuc tieu
cia hamsé f(x).
Minh hoa bing bang bién thién
X X, —h X, X, +h X X, —h X, X, +h
f'(x) + - f'(x) - +

) /fca\ f0 \f /

w Chay.
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¢ Néu ham soy = f(x) dat cuc dai (cuc tiéu) tai x, thi x, duoc goi la diém cwe dai (diém cuc
tiéu) cua ham sb; f(x,) duoc goi la gia tri cwe dai (gia tri cuc tiéu) cta ham so, ki hi¢u la
fp(fer), condiém M(x,; f(x,)) dugc goi la diém cuc dai (diém cuc tiéu) caa do thi ham so.
* Cac diém cyc dai va cuc tiéu duoc goi chung 1a diém cuc tri. Gia tri cuc dai (gia tri cuc tiéu)
con goi la cwe dai (cuc tiéu) va duoc goi chung 1a cuc tri cua ham sd.
3. Ki nang co ban
3.1.Quy tdc tim cec tri ciia ham sé

e Quy tic 1:

Bwéc 1. Tim tap xac dinh cua ham so.

Buéc 2. Tinh f'(x). Tim céc diém tai d6 f'(x)bang 0 hogc f'(x) khong xac dinh.
Buwéc 3. Lap bang bién thién.

Buéc 4. Tir bang bién thién suy ra cac diém cuc tri.

e Quy tic 2:

Bwéc 1. Tim tap xéac dinh cua ham so.
Buwgc 2. Tinh f'(x). Giai phuong trinh f'(x)vaky hiéux, (i=1,2,3,...)1a cc nghiém cua no.
Buwgc 3. Tinh £7(x) va f"(x) .
Buéc 4. Dya vao dau cua f”(x; )suy ra tinh chat cuc tri cua diem x;.
3.2. K ndang gidi nhanh cac bai toan cuc trj ham sé bgc ba y = ax®+bx?+cx+d (a#0)
Tacoy =3ax’+2bx+c
e DO thi ham sb ¢6 hai diém cuc tri khi phuwong trinh y' =0 ¢6 hai nghiém phan biét < b*—3ac >0

2
. Khi 6 dwong thing qua hai diém cuc tri do 1a : y=| 2522 |x1q-2C |
3 9a 9a
e Bim may tinh tim ra duong thang di qua hai diém cuyc tri :
ax® +bx* +ox+d —(3ax” + 2bx+c)(§+9£jx—“> Ai+B=y=Ax+B
a
5 ) R ) yl.y"
Hoac st dung cbng thiuc y —=—— .
18a

e Khoang céch gitra hai diém cyc tri ciia do thi ham sé bac ba la:

3 2
AB = /ﬂ Voi e=b 3ac
a 9a

3.3. Ky ndng gidi nhanh cac bai toan cuc tri ham triung phwong.
Cho ham so: y=ax* +bx*+c (a=0) c6 dd thila (C).
x=0
y'=4ax’ +2bx; y'=0<| b
X g —
2a

(C)coba diém cyc tri y'=0cd 3 nghiém phan biét < —2% >0.

Khi d6 ba diém cuc trj 1a: A(0;c), B| - /—i;—A ,C /—L;—A voi A=b?—4ac
2a 4a 2a 4a
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LD - TOANITUPATZ
Do dai cac doan thang: AB = AC—J -— ,BC=2 /—_
2a

Céc két qua can ghi nhé:
e AABC vubng can < BC? = AB? + AC?

4 4 3 3
_Z_bzz( b _ij@ b +£=0<:> b(b—+1j=0c>§—+1:0

a 16a®> 2a 16a®> 2a 2al 8a a
e AABC déu < BC? = AB?
4 4 3 3
b 2—£<:> b 2+@:0<:> b b—+3 :0<:>b—+3:0
a 16a 2a 16a° 2a 2al 8a 8a
) BAC a ,taco: cosa = 8a<:>ta z=—8—?
b®—8a 2 b
b? b
* Suac= 4|a| -
o . . _ . b®—8a
e Ban kinh duong tron ngoai tiep AABC la R:W
8la

4|a|F

e Ban kinh duong tron noi tiép AABC 1a r =

/ 4|a|+ 16a” - 2ab’
16a

e Phuong trinh duong tron ngoai tiép AABC la: x* +y? (5—4_“;] y+c(§_4ﬁ)= 0
a

1. LUYEN TAP

A. Tinh don diéu cia ham sé
Bai 1: Xét su dong bién, nghich bién cua ham sé:

2X—3
1/ y=x*+8x*+5; 2/ y=
Y y 4-X
2 —
3/y=X):r—X21; 4] y=~25-x*

Bai 2: Cho ham sb y =%(m—1)x3 +mx? +3m-2)x (1)
Tim tat ca cAc gia tri cua tham s6 m dé ham s6 (1) dong bién trén tap xac dinh caa no.
HD giai. Tdp xdc dinh: D =R. y'=(m—-1x*+2mx+3m-2.
(1) dong bientrénR < y'>0, Vx < m=>2
Bai 3: Cho ham s6 y = x* +3x* —mx—4 1)
Tim tat ca cac gia tri ciia tham s6 m dé ham sé (1) ddng bién trén khoang (-;0).
HD giai. Tdp xdc dinh: D =R. y'=3x>+6x—m.y’cO A =3(m+3).
+Néu m<-3 thi 4/'<0 = y'>0,vx =ham sé dong bién trén R = m < -3 thod YCBT.

+Néu m>-3 thi 4/>0 =PT ' =0 ¢6 2 nghi¢m phan biét x,,x, (x, <x,). Khi d6 ham sé6 dong bién

trén cac khodng (—oo;x,),(x,;+00).



o ) A>0 m>-3
Do dé6 ham so dong bién trén khoang (—«;0) <> 0<x,<x, < P20 < 1-m2>0 (VN)
§$>0 -2>0

Vay: m<-3.
Bai 4: Chohamsd y=-2x*+3mx> -1 (1).
Tim céc gid tri cua m dé ham sé (1) ddng bién trong khoang (x;;x,) Véi x, —x, =1.
HD gidi. y'=—6x>+6mx, y'=0<x=0vx=m.
+Néu m=0 = y'<0,vx e R = ham s¢ nghich bién trén ® = m = 0 khong thod YCBT.
+Néu m#0, y=0,Vxe(0;m) khi m>0 hodc y'>0,Vx e (m;0) khi m<0.
Vdy ham sé dong bién trong khoang (x;x,) Véi x, —x, =1.

(x3x)=Om) m—-0=1 B
@‘:(XI,X2):(m’O)VaX2 x1—1<:>[0_m:1<:>m—i1
B. Cuc tri cia ham sé
Bai 1: Tim cuc tri cua cac ham sé:
1 1
1)y ==x*-4x 2)y==x*-4x*-1
)y 3 )y 2
x? —3x 2X+7
3 = 4y =
Y= Y= 1x13
X —2x+2 x+3
5) y="- "= 6) y=
x—1 x—4
Bai 2: Tim m dé ham sé:
2
1)y:X+—mX+1 dat cuc dai tai x =2
X+m
2_ -_ 9
2)y:X mx=+m 1datcuctiéutaix:1
X+1
X% +2X+m L
3) y=———— datcycticutaix =2

4) y =mx®+3x* +5X+m dat cyc tiéu tai x = 2

1
5) yzgmx3+(m—2)x2 + (2 —m)X + 2 dat cyc dai tai x = -1

Bai 3: Cho ham s6 y=2x>-3(m+1)x> +6mx+m"> .

Tim m d& d thi ham sé ¢6 hai diém cuc tri A, B sao cho AB=+/2.
HD giai. Ta co: y' =6(x—1)(x—m). Ham sé ¢6 CP, CT < y' =0 ¢6 2 nghiém phan biét < m 1.

Khi dé cdc diém cuc tri 1a A(l;m® +3m—1), B(m;3m?) .
AB=2 & m-12+Gm>—m®-3m+1)=2 < m=0; m=2 (thod diéu kién).
Bai 4: Cho ham sb y=x> —3(m+1)x> +9x—m, voi m 1a tham sé thuc.
Xéc dinh m dé ham sé da cho dat cuc trj tai x,,x, sao cho ‘xl —xz‘S 2.
HD giai. TacO y'=3x* —6(m+1)x+9.
+ Ham sé dat cuc dai, cuc tiéu tai x,, x, < PT y'=0 c6 hai nghiém phan bi¢t x,, x,



< PT x*-2(m+1)x+3=0 c6 hai nghigm phan biétla x,, x, .

m>—1+\/§ 0
m<—1—\/§

+ Theo dinh ly Vietta cd x, +x, =2(m+1); x,x, =3. Khi do:

@A’z(m+1)2—3>0<:>{

x| <26 (x40, ) —dxm, <d o d(mt1) —12<4 & mr)? <4 3<m<1 (2)

+ Tir (1) va (2) suy ragiatri cuamean tim 1a —3<m<-1-+/3 va -1+/3 <m<1.

111. BAI TAP TRAC NGHIEM
Caul. Chohamsé y= :—H . Khang dinh nao sao day 1a khang dinh dung?
—X

A. Ham s6 nghich bién trén khoang (—o0;1) U (L +0) .
B. Ham s6 ddng bién trén khoang (—o0;1) U (L;+e0).
C. Ham s6 nghich bién trén cac khoang (—oo;1) va (L +o).
D. Ham s6 ddng bién trén cac khoang (—o0;1) va (L +0).
Cau2. Chohamsé y=—x*+3x?-3x+2. Khang dinh nao sau day 1a khang dinh dung?

A. Ham sé luén nghich bién trén R .

B. Ham sé nghich bién trén cac khoang (—o0;1) va (1+%).

C. Ham s6 dong bién trén khoang (—oo;1) va nghich bién trén khoang (1 +).
D. Ham s6 luén ddng bién trén R .

Cau3. Chohamsb y=—x*+4x*+10 va cac khoang sau:

M: (- —2); (1: (—v2;0); (1 (0:2);
Ham s ddng bién trén cac khoang nao?
A. Chi (I). B. (1) va (1), C. (1) va (Il). D. (1) va (I11).

Cau4. Chohamsdy= . Khang dinh nio sau day la khang dinh dung?

-4+ 2X
A. Ham sé ludn nghich bién trén R .
B. Ham s6 luén nghich bién trén ting khoang xac dinh.
C. Ham s6 dong bién trén cac khoang (—o0;2) va (2;+).

D. Ham sé nghich bién trén cac khoang (—oo;—2) va(—2;+0).

Cau5. Hoi ham sb nao sau day ludn nghich bién trén R ?

A. h(x)=x*-4x*>+4. B. g(x) = x> +3x% +10x +1.
C. f(x):—%x5+§x3—x. D. k(x) = x> +10x—cos” X..
X2 —3Xx+5

Caub6. Hamso y= nghich bién trén cac khoang nao ?

X+1
A. (—oo;—4)va (2;+0). B. (-4,2).



Cau7.

Céau 8.

Cau 9.

Céu 10.

Céau 11.

Cau 12.

Céau 13.

Céau 14.

RASAL

C. (—o0;-1) va (—1;+). D. (-4;-1) va (-12).

Hamséy :gx5 —3x* +4x* -2 ddng bién trén khoang nao?

A. (~;0). B.R. C. (0,2). D. (2;+0).

Cho ham sb y = ax® +bx® + cx+d . Ham s6 luon dong bién tren R khi nao?
la=b=0,c>0 fla=b=0,c>0

A. : B. .
'a>0;b’>-3ac<0 | a>0;b*—3ac>0
la=b=0,c>0 [a=b=c=0

C. : D. .
a<0;b®-3ac<0 | a<0;b®>-3ac<0

Cho ham s6 y = x® +3x® —9x +15. Khing dinh nao sau day la khing dinh sai?
A. Ham sé nghich bién trén khoang (-3;1).

B. Ham s6 dong bién trén R .

C. Ham s6 dong bién trén (-9;-5).

D. Ham sb dong bién trén khoang (5;+0).

Tim diéu kién dé ham sé y=ax* +bx*+c¢ (a=0) c6 3 diém cyc trj .

A. ab<0. B. ab>0. C.b=0. D. c=0.
Cho hamsé y = f(x) c6 bang bién thién:

X | —o0 2 4 +00

y’ + 0 - 0 +

3 —+00
y \
—o0 -2

Khang dinh nao sau day la ding?
A. Ham sb dat cuc dai tai x=2. B. Ham sé dat cuc dai tai x=3.
C. Ham s6 dat cuc dai tai x=4 . D. Ham s dat cyc dai tai x=-2.

Chohamsé y=x*-3x*+2 . Khéng dinh nao sau day la dang?
A. Ham s6 dat cuc dai tai x =2 va dat cuc tiéu tai x=0.

B. Ham sé dat cuc tiéu tai x =2 va dat cuc dai x=0.

C. Ham s dat cuc dai tai x =—2va cuc tiéu tai x=0.

D. Ham sb dat cuc dai tai x =0va cuc tiéu tai x =—-2.

Cho ham s y = x* — 2x? +3. Khing dinh nao sau day 1 dang?

A. Ham s c6 ba diém cuc trj. B. Ham s6 chi ¢ diing 2 diém cyc tri.
C. Ham sb khéng c6 cuc tri. D. Ham s6 chi c6 dung mot diém cuc tri.
Biét do thi ham s& y = x* —3x+1 ¢6 hai diém cyc tri A, B. Viét phuong trinh duong
thang AB.

A y=x-2. B. y=2x-1.

C. y=-2x+1. D. y=—x+2.



Céau 15.

Cau 16.

Céau 17.

Céau 18.

Céau 19.

Céau 20.

Céu 21.

Céau 22.

Céau 23.

Céau 24.

RASAL

2
Goi M,n lan luot 12 gié tri cuc dai, gi4 tri cuc tiéu caa ham sb y :L)(;g. Tinh gia
X+
tri caa biéu thac M?—2n ?
A M?-2n=8. B.M*-2n=7. C. M?-2n=0. D. M?2-2n=6.
Cho hamsé y = x*+17x% —24x+8 . Két luan nao sau day la ding?
A X, =1 B. X :é. C. Xp =-3. D. X, =—-12.
Cho hamsé y =3x* —6x?+1 . Két luan nao sau day la ding?
A Yoo =2 B. yop =1 C. Yop=-1 D. Yop =2.
Trong céc ham sé sau, ham s nao dat cuc dai tai X :% ?

A. y:%x4—x3+x2—3x. B. y=+v-x*+3x-2.
2 X_l
C. y=+/4x"-12x-8. D.y=——

X+2

Trong cac ham sé sau, ham sé nao chi ¢ cuc dai ma khéng c6 cuc tiéu?

A. y=-10x"-5x*+7. B. y=-17x*+2x* + X +5.
_ 2
x+1 x-1

Cho ham s6 y=x®—-6x*+4x—7. Goi hoanh d% 2 diém cuc tri ciia do thi ham sé la
X, X,. Tinh x +x, ?
A. X +X,=-6. B. x, +X, =-4. C. X, +X, =6. D. X +X, =4

Tinh hiéu sb giira gia tri cuc dai va gié tri cuc tiéu cia ham sé y =x*—3x* +4 .

D. 4. B. -2. C. 2. A 4.

Xéc dinh ham s6 y = ax® + bx? +cx+d . Biét db thi ham sb c6 2 diém cuc tri 1a goc toa do
va diém A(-L-1) .

A y=2x>-3x". B. y=-2x>-3x%.
C. y=x>+3x"+3x. D. y=x>-3x-1.
Ham s6 nao dudi ddy c6 cuc tri?
A y=x'+1. B. y=x>+x*+2x-1.
X+1
C.y=2x-1. D.y= .
Y y 2x-1

Tim cac gia tri cua tham sém dé dd thi ham sé: y =x* —(3m—1)x’ +2m+1 c6 ba diém
cuc tri. Pong thoi ba diém cyc tri d6 cung véi diem D(7;3) ndi tiép duoc mot duong

tron.
A.m=3. B.m=1. C.m=-1. D. Khéng ton tai m.



Cau 25. Tim tat ca c4c gié tri cua tham sém dé dd thi ham sé: y = x* —2mx? +m—1 co ba diém
cuc tri . Bong thoi ba diém cyc tri d6 13 ba dinh cua mot tam giac c6 ban kinh dudng tron
ngoai tiép bang 1.

~1++/5

A. _ . B. _ . C.m=+ . D. m=1.

IV. PAP AN BAI TAP TRAC NGHIEM

1(2 (3|4 5|6|7|8|9|10(11|12|13|14|15|16|17(18|19 |20
bjA/DB|/C/ DD BIA|A|D|/A|B|A|]A| D B|B|B|D

2112223 |24 |25(26|27(28|29|30|31|32|33|34(35|36|37|38|39|40
BICIC|A|B

Cha @& 3+4. GIA TRI LON NHAT, GIA TRI NHO NHAT CUA
HAM SO VA PUONG TIEM CAN CUA PO THI HAM SO

l. KIEN THUC CO BAN
A. Gia tri I6n nhat va gia tri nhé nhit cia ham sé
1. Pinh nghia: Cho ham s6 y = f (x) xac dinh trén mién D
£ S e s £ . p f(X)<M,vxeD
e S6 M goi la gia tri lon nhat cia ham s6 y = f (x) trén D néu: .
x, € D, f(X,) =M

Ki hiéu: M :manf(x) hoac M :mgxf(x).

£ S o 4 N £ R R f(x)>m,vxeD
e SO m goi la gia tri nho nhat cia ham sé y = f (x) trén D néu: :
Ix, €D, f(X,)=m
Kihiéu: m= miDn f (x) hoac m= mDin f(x)

2. Ki ndng co bdan
Tim gid tri 16n nhdt, gia tri nhé nhdt cia ham sé y = f (x) lién tuc trén K (K c6 thé 1a khodng,
doan, nuira khoang, ...)
2.1 Quy trinh tim gi& trj Ién nhat, gi tri nhé nhdt ciia ham sé si dung bang bién thién
v Buwéc 1. Tinh dao ham f'(x).
v Bwéc 2. Tim cac nghiém caa f'(x) va cac diém f'(x)trén K.
v Bwdc 3. Lap bang bién thién caa f (x) trén K.
v' Bwéc 4. Can ctr vao bang bién thién két luan min f (x), max f (x)
2.2 Quy trinh tim gi4 tri lén nhdt, gia tri nhé nhdt ciia ham sé khong si dung bang bién
thién
% Trwong hop 1. Tap K 1a doan [a;b]
v Buéc 1. Tinh dao ham f'(x).



v/ Bwéc 2. Tim tat ca cac nghiém x, e[a;b] cta phuong trinh f'(x)=0 va tat ca cac
diém ¢, e[a;b] 1am cho f'(x) khong xéc dinh.

v Buwéc3. Tinh f(a), f(b), f(x), f(a).

v/ Bwéc 4. S0 sanh céc gia tri tinh dugc va két luan M = max f(x), m= rg;l;ibr]l f(x).

“ Trwong hop 2. Tap K la khoang (a;b)
v Bwéc 1. Tinh dao ham f'(x).
v/ Bwgc 2. Tim tit ca cac nghiém x, e (a;b) cua phwong trinh f'(x) =0 va tit ca cac
diém o, € (a;b) lamcho f'(x) khong xac dinh.
v Buéc 3. Tinh A:XIL@ f(x), B:XILrp f(x), f(x), f(e).
v Bwéc 4. So sénh cé4c gia tri tinh dwoc va két luan M = rg.ag( f(x), m= r(lg;ibr; f(x).

x= Cha y: Néu gia tri Ién nhdt (nhé nhat) 14 A hogc B thi ta két ludn khdng cé gia tri lon
nhat (nhé nhat).
B.Pwong tiém can caa dé thi ham sé
1. Pwong tiém can ngang
e Chohamsé y = f(x) xdc dinh trén mét khodng vo han (1a khoang dang (a;+x), (—w;b)
hogc (—o0;+) ). Puong thang y =y, la dwong tigm cgn ngang (hay tiém cén ngang) cua
do thi ham sé y = f(X) néu it nhat mét trong cdc diéu kién sau diroc théa man

lim f(x) =y, lim f(x) =y,

e Nhin xét: Nhu vay dé tim tiém can ngang cua do thi ham sé ta chi can tinh gioi han cua
ham sb do tai vo cuc.
2. Puwong tiém can dang
e DPuongthang x = x, la dwong tigm cdn dieng (hay tiém cdn ding) cia do thi ham sé
y = f(X) néu it nhat mét trong cdc diéu Kién sau dwoc théa mén
im 1) =02, im () = =, im £ (x) = =, im f(x) = +o0.

X—Xg =X X—Xg
Ngoai ra cin nhé cac kién thirc vé giéi han sau:
3) Quy tic tim giéi han vo cuc
Quy tdc tim gidi han caatich f(x).g(x): Néu lim f(x)=L =0 va lim g(x) =+ (hodgc —o) thi
X—Xg X—>Xo

lim f(x)g(x) duwoc tinh theo quy tdc cho trong bang sau

lim f(x) lim g(x) lim f(x)g(x)
X—>Xg X—Xg X=X
L > 0 —+00 +00
—00 —00
L<O0 +00 —00
—00 +00
Quy tac tim gidi han cia thirong %: Néu lim f(x) =L =0 va lim g(x) = +oo (hodc —oo) thi

g(x X=X X=Xy

lim f(x)g(x) duwoc tinh theo quy tdc cho trong bang sau
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XIlm0 f(x) XILrQ g(x) Dau cia g(x) fim 09
=% g(X)
0 +o0 Tuyy 0
L>0 + +00
— —00
L<O0 0 + —o0
- ~+00

(D4u ctia g(x) xét trén mot khoang K nao d6 dang tinh giGi han, voi x = x,)
ChU y: Cac quy tac trén van dung cho cac truong hop X — X", X = X, , X = +00 VA X = —0.
+) Néu X—)+OO:>X>0:>\/X72:|X|:X
+) Néu X—)—OO:>X<O:>\/X—2=|X|=—X
Il. LUYEN TAP
A. Gia tri lon nhét va gia tri nho nhat caa ham sb
Bai 1: Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhét cua cac ham sé sau:
al y= f(a;) = 32" — 2> — 7z + 1 trén doan [0;2].
bl y= f(a:) = 2° — 82% 4+ 162 — 9 trén doan [1;3].
c y= f(x) = —22" + 42” + 3 trén doan [0;2].
d/y:f@j:zf—6f+qu@dwnpmq.

HD giai. & Tim max — min cua ham s6: y = f(x) =32 —2* — Tz +1trén [0;2].

< Ham sé da cho lién tuc va xac dinh trén doan [0;2] .
r=1¢€[02] (N)

& Taco: y|:fl(x>:9x2_2x_7:>y':()<:>9$2_2$—7:0<=> x:—gQ[O;Q] (L)

<> Tinh

fO)=Lf2)=-9%f(1)=-6
maQXf(a:)zlkhi r=0

[0:2]
=
min f(z) = —9 khi z =2

[0:2]

b/ Tim max — min cia ham sb: y = f(a:) = 12" — 82" + 162 — 9 trén [1; 3].

<> Ham s da cho lién tuc va xac dinh trén doan [1; 3] .

< Ta co:
r=4¢[13| (L)
y'=f'(s)=3" 160 +16 = y' =06 32° ~ 162 +16 =0 | 4
nge@ﬂ(N)
< Tinh:

11
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F)=0:£(3 =—6f[ ] -

[1:3] 27
min f(z) = —6 khiz =3

(1:3]

lmax f(z) = 13 khi z _4
= 3

¢/ Tim max — min cua ham sé: y = f(x) = 22" 4+ 42° + 3 trén [0;2].

< Ham sb da cho lién tuc va xac dinh trén doan [0;2] .
z=0¢e[02] (N)
¢ Tacd y'=f'(z)=-82"+8r=y'=0e -8’ +8r =0

r=1€[02] (N)
< Tinh:
1(0)=3:7(2) = ~13:/(1) =
maxf(a;):5 khiz =1
02
minf(:v) =—13 khiz =2
02

d/ Tim max — min cua ham s6: y = f(as) =22° — 62" +1 trén [—1;1].

<> Ham s6 da cho lién tuc va xac dinh trén doan [—1; 1] .
z=0€[-11] (N)

< Taco: y':f'(x>:6332—123::>y':0<:)6$2—1233:0<:) x:2€[_1;1] (L)

< Tinh:
F(=1)==7:£(1) = =5(0) =1
ma,xf( )zl khiz =0
|
minf(x>:—7 khiz =-1
L]

Bai 2: Tim gia tri 16n nhit va gia tri nho nhét cua cac ham sé sau:

a/y:x+£,(x>0>. b/l y= 2:1:—1 .
z r—z+1
2
c/ y:x—l,:KG(O;Q]. d/ y:w, (1:>0>.
z 8x” +1
HD giai. & Tim max —min cua ham sé: yzaché , (:c> 0)
T
* Ham sé da cho xac dinh va lién tuc trén (0; +oo) :
r. | 4: ZE2_4 1 2
* Tacoiy'=1—-—= - ,Vxe(0;+oo):>y=0(:)x—4:0<:>m::t2.
T T

* Bang bién thién:

x:—lgpﬂ]@y

12



* Dya vao bang bién thién= min f(z) = 4 khi z = 2 va ham s6 khong c6 gia tri I6n nht.

(034-00)
. . B N X $—1
b/ Tim max — min cua ham s6: y = ————
r—x+1
* Ham sb da cho xac dinh va lién tuc tréanD = R.
*Ta Co: y'z%zﬂ;'zO@—xZ—l—Q:ﬁ:O@l
(552 —x+1) o
* Bang bién thién:
T |—00 0 2
+00
y' — 0 + 0 -
-1
0
1

+Dya vio bing bién thicn, ta durgo: mpx y = % iz = 0Va mjny =~ ki o = 2.

\ - 2 N A ]-
¢/ Timmax—mincuahamso: y =z ——,z € (0;2]
T

*Ham s6 da cho xac dinh va lién tuc trén (O; 2] .

2
*Tacé:y':l—%:x QI,V.CBE(O;Z].
x x

*Choy'=0e 2" -1=0< 2 =4+1.
* Bang bién thién:

T 1 2 +00
y' — 0 +
3
y 5 /
0

* Dya vao bang bién thién: min f(z) = 0 khi z =1.

(02]
T + 1+ 927 ($>0)

d/ Tim max — min cua ham sé: y = -
8x” +1

13
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<> Ham sb da cho xac dinh va lién tuc trén khoang (O, —|—oo> .

:x+\/1—|—9:c2: 92" +1—2° _ 1
8z +1 (8352 +1)(\/W—x J92* +1 -

< Ham sby = f(x)dat gid tri l6n nhat trén khoang (0, +o00) khi va chi khi ham sé:
g(2) = 92" +1 -z dat gia tri nho nhét trén khoang (0, +o0).

< Taco: y:f(:z:)

<>Tacég'(x):9—x_1:>g'(l,>:0® 92 11 = 97 < >0 =>$:L_
V92 +1 7227 =1 632
< Vay: ming(m):ﬂ khix:Limaxf(x):L:ﬂkhixz_l .
(0:+00) 3 6\/5 (0:++00) 2\/5 4 6\/5
3

Bai 3:
a/ Chu vi ciia mot tam giac Ié16(cm), d6 dai cia mot canh tam giac Ié6<cm>. Tim hai canh
con lai cua tam giac sao cho tam giac c6 dién tich Ion nhat.
b/ Cho Parabol (P):y = z* vadiém A(—3;0). Xac dinh diém M < (P) sao cho khoang
cach AM la ngan nhat. Tim khoang cach do.
HD gidi. a/ Goi d¢ dai canh thir nhat cua tam giac laz(cm ), canh thir hai c6 do dai lay (cm) va
canh tht ba |é6(cm).
z>0,y>0 N y =10 - z; Yz € (0;10)
ChuviA=2p=z+y+6=16 p =16
<> Cong thuc tinh dién tich A theo Héréng:

S, (z) = \/p(p—a:)(p—y)(p—fs) - \/8(8—x>(8—y)<8—6) — 42 +10z —16..

<+ Taco: S, = 4. <5 _ 3“") Vz e (0;10).
J—2® +10z — 16

<> Theo dé bai ta co:

S, =0 4. ikl & =5 Yz €(0;10).

\/—x2 +10x — 16
<> Bang bién thién:

< Dya vio bang bién thién: Maxs, = 12(cm* | khi méi canh con lai
déi5(cm);(khi r=y= 5).
b/Goi M(:vo;yo> €(P)= M(xo;a:f).

14



<> Khoang cach: AM = d(:v) = \/(xo - 3)2 - (:1:3)2 = \/xj + 2’ 46z, +9.

, 22" +x +3 A
<>Ta00:d'(xo>: % 75 ;d'(xo>:0<:>2:pf+xo+3:0<:)xo:—1.
\/xj+:cj+6:r0—|—9
<> Bang bién thién:
T —00 —1 +00

d'(z,) - 0 n
+ +00

AM =d(z,) \\/g /

Dua vao bang bién thién: AM = \/gkhi diémM(—l;l) € (P) cy =1,

IL. Puong tiém can caa dd thi ham sé
1) Tim giéi han theo quy tic
Vidu 1. Tim lim (x* - 2x).

X—>—0

Giai. Taco lim (x* —2x) = lim x° (1—%] =—oo (Vi lim x® =—-w0 va lim [1—32] =1>0).
X

X—>—00 X—>—0 X—>—00 X—>—00 X
3 Ey2
Vidy2 Tim lim 222X *+1
x>0 X —X+1
5 1
3 k2 2——+—
Gidi. Taco lim 25 "X+ jim [ — X X @i lim x= o0 va
x—>+0  X° —x4+1 X—>—00 1 1 X—>+00
X X
2——+i2
lim X ’i =2>0)
_7+7
X X
Vidu 3. Tim lim2X=3.
x-1" X —
. T g 2X—=3
Giai. Taco lim(x-1) =0, x-1>0¥x>1va lim(2x-3)=-1<0. Do d6 lim =—00,
x—-1* x—1" x—>1" X —
Vidy 4. Tim lim 2X=3.
x->1 X —
. s o . i 2X—=3
Gidi. Taco lim(x-1) =0, x-1<0 Vx<1lva lim(2x-3)=-1<0.Do dé lim = 400,

x—1" x—1 x—>1" X —
2) Ki niing sir dung may tinh
Y twéng: Gid si can tinh lim f(x) ta ding chize nang CALC dé tinh gia tri cua f (X) tai cac gia
X—a

tri cia x ratgan a.
a) Gidi han cia ham sb tai mot diém
lim f(x) thi nhdp f(x) vatinh giatritai x=a+107".

x—a*



lim f(x) thi nhgp f(x) vatinhgiatritasi x=a-10".
lim f (x) thi nhgp f(x) vatinhgiatritgi x=a+10"° hogc x=a-10".

b) Gigi han cua ham sb tai vo cuc
lim f(x) thi nhgp f(x) vatinh giatri tai x =10".

lim f(x) thi nhdp f(x) vatinh giatritai x =-10".

2 —_—
Vi du 1. Tim gi¢i han |imL"13.
x—1" X —

x?+2x-3
Xx-1

Giai. Nhap biéu thirc . Anté hop phim:| CALC || 1+10° || = | May hién sé 4.

2
Vay Iirnx +2X 3:
x—1* X—=1

4.

Vi du 2. Tim gi6i han lim 2X=3.

x—>1" X —1

Giai. Nhap biéu thirc ZX_13.An t6 hop phim:| CALC || 1+10° || = |.

Méy hién s -099999998. Vay lim 2% _13 -
x->1" X —

2 —
Vi du 3. Tim giéi han lim 2%+ 2%=3
X—>+00 X +l
2x% +2x-3

x? +1

Giai. Nhap biéu thirc . Anté hop phim:| CALC || 10™ || = |. May hién sb 2.

2 f—

o X2 4]
3) Dang toan thwong gip: Tim cac dwdng tiém can ngang va tiém can dieng cia dé thi ham sé
y=f(x).
Phuwong phap:
- Tim TXD cua ham so.
- Tim c4c gidi han ciia ham sé khi X — +90, X — —0, X — Xy, X = Xy roi duea vao dinh nghia cdc
dwong tiém cdn dé két lugn.
Chay.

e Do thihamsd y = f(x) chi co thé co tiém can ngang khi TXD ctia nd 1a mot khoang vo han
hay mot nira khoang vo han (nghia 1a bién x c6 thé dan toi +o0 hoic —w).

e Do thiham sé y = f(x) chi co thé co tiém can dimg khi TXD ctia né c6 mot trong cac dang
sau (a;b),[a;b),(a;b], (a;+x), (—w;a) hoac la hop cua cac tap hgp nay va TXD khong co
mot trong céc dang sau R, [c;+x), (—w;c],[c;d].

e Dbi voi ham phan thiee y = % trong d6 P(x),Q(x) la hai da thirc cia X ta thwong dung
phuong phap sau dé tim cac dudng tiém can caa do thi ham sé.

i) Tiém can ding
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iy {P(Xo)¢0
Q(Xo) =0

i) Tiém can ngang

thi duong thang x = x, la tiém can ding caa dd thj ham sb.

Néu bac cua P(x) bé hon bac cua Q(x) thi duong thang y =0 (truc hoanh) Ia tiém can
ngang cua do thi ham sé.

Néu bac cia P(x) bang bac cia Q(x) thi duong thing y =§ la tiém can ngang cua do thi
ham s6 P(x) trong d6 A, B lan luot 12 hé sé caa s6 hang ¢ sé mii 16n nhat caa P(x) va Q(X).

Néu bac cua P(x) 16n hon bac cua Q(x) thi dd thi ham sb khong c6 tiém can ngang.
ax+b

dd thi déu c6 hai tiém can
cx+d

Dic biét, moi ham phan thire hitu ti bac nhat trén bac nhat y =

e I N UV
Tiém can dung x = — tiém can ngang y = —. Do thi nhan giao diém cua hai tiém can lam
Cc

oo

tam doi xung.
2x—-3

Vi du 1. Tim tiém can ding va tiém can ngang cua db thi ham sb y = T
X —

Giai. TXD: D=R\{1}. Tacé
lim y = lim y = 2 nén d6 thi nhan duong thang y = 2 1am tiém can ngang.

lim y = —o0, lim y = +o0 nén db thi nhan duong thang x =1 1am tiém can dung.
x—1" X—1"

Cha y: C6 thé cho HS &p dung ludn nhan xét ¢ phan trén dé luyén tap.

X+ 2016

Jx? —2016

Gidi. TXD: D = (—0;—12+/14) U (124/14; +0) . Ta 6

Vi du 2. Tim tiém can ngang caa do thi ham s y =

lim y=1va lim y =—1 nén d6 thi ham s6 c6 2 tiém can ngang la y =1 va y = -1.

X—>+00 X—>—00
\/§ +1

Jx-2

Vi du 3. Tim cac duong tiém can diing va tiém can ngang cua dé thi ham sé y =

Giai. TXD: D =[0;4) U (4;+o0) . Ta c6
lim y = lim y =1 nén d6 thi nhan duong thang y =1 1am tiém can ngang.

X—>+00

lim y = +o0, lim y = —0 nén db thi nhan dudng thang x = 4 1am tiém can dung.
X—4"

x—4"

111. BAI TAP TRAC NGHIEM

Caul. Goi y,;y, lan luot 1a gia tri 16n nhét, gia tri nho nhét caa ham sé y=il+iz trén
x—1 X-—
doan[3;4]. Tinh tich y,.y, .
A3 B. > c.2 p. L.
2 6 4 3
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Cau 2.

Céu 3.

Cau 4.

Caub.

Céau 6.

Cau7.

Céau 8.

Céau 9.

Céu 10.

RASAL
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R £ R 2 1 1
Tim gia tri lon nhat ctlahamso y=—+—+ trén doan [-5;-3].

X X+1 x+2

A. Gi4 tri 16n nhét bang —g. B. Gia tri 16n nhat bang %1
C. Gia tri Ién nhit bang —%. D. Gia tri 16n nhét bing —1—61.
Cho ham sé y = x—+/x—1. Khing dinh nio sau day ding?

A. Ham sé c6 gia tri nho nhét bang % va khong cd gia tri 16n nhat.

B. Ham s6 ¢6 gid tri nho nhat bang % va gia tri 1on nhat bang 1.

C. Ham s6 khéng c6 gid tri lon nhét va gié tri nho nhat.
D. Ham s dat gia tri 16n nhét tai diém c6 hoanh d6 x =1 va gia tri 16n nhat bang 1.

Ham sb y =1+ x> ++/1- x* dat gi4 tri nh6 nhét tai diém c6 hoanh do bing bao nhiéu?
A. 0. B. +1. C. +V2. D. 2.

Tim gi4 tri 16n nhit M va gia tri nho nhat N cua ham s6 y =sin® x+cos” x.

A.N=-2; M =1. B.N=0;, M=2 C.N:%; M=1. D.N=0; M=1.
Tim gia tri I6n nhat caa ham s6 y =sin® x—cos” x .
A 0. B. 1. C. -1. D. Khéng ton tai.

Tim diém c6 hoanh do trén [O;%} dé ham s y =~/1+2sinx.cosx dat gié tri nho nhét .

A x= B.x:z. C. x=0 vax:ﬁ. D.x:z.
6 2 3

T
T
Tim gi4 tri 16n nhit M va gia tri nho nhat N cua ham sé y =sin® x+cos® x..

1

A M=1 N=-1. B.M=2;N=0. C.M=—; N=-1. D.M:1;N:Z.

1
4
Tim gia tri I6n nhat caa ham s6 y = x* —3x+3 trén [—1;%} :

A. maxy =5. B. maxy =3. C. maxy =4. D. maxy =6

Xe{:—l;%} Xe[—l;g} Xe[—l;g} Xe[—l;g:l
Ham s y=x®—2x*—7x+5 c6 gia tri nho nhét 1a m va gia tri Ion nhat 1a M trén [1;3].
Tinh tong m + M.

A.m+M:—@. B.m+M:—ﬂ
27 27
C. m+M =-10. D.m+M=—%.
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Cau 11.

Cau 12.

Céau 13.

Céau 14.

Cau 15.

Tim céc gia tri caa tham s6 m > 0 dé ham sé y =x>—3x+1 dat gi4 tri nho nhat trén
[M+1;m+2] ludn bé hon 3.

A. me(0;1). B. me(%;l).
C. me (-oo;1)\{-2}. D. me(0;2).

Mot cong ti bat dong san co 50 cin ho cho thué. Biét rang néu cho thué mdi can ho véi
gia 2.000.000 ddng mot thang thi moi cin ho déu co nguoi thué va ci mdi lan ting gia
cho thué, mdi cin ho thém 50.000 dong mot thang thi ¢ thém maot cin ho bi bo trong.
Cong ti di tim ra phuong an cho thué dat loi nhuan 16n nhat. Hoi thu nhap cao nhét cong
ti ¢ thé dat duoc trong mot thang 1a bao nhiéu?

A. 115.250.000. B. 101.250.000.

C. 100.000.000. D. 100.250.000.

Doanh nghiép Hong Anh can san xut mot mat hang trong dung 10 ngay va phai st dung
hai may A va B. May A lam viéc trong x ngay va cho sé tién I4i 13 x* +2x ( triéu dong ),
méy B lam viéc trong y ngay va cho sb tién l4i 1a 326y —27y? ( triéu dong ). Hoi doanh
nghiép Hong Anh can sir dung may A 1am viéc trong bao nhiéu ngay sao cho sé tién 13i la
nhiéu nhat? (Biét rang hai may A va B khong dong thoi lam viéc, may B lam viéc khdng
qua 6 ngay).

A. 6. B. 5. C. 4. D.7.

Mot nguoi tho xay can xay mot bé chira 108 m® nuéc ¢ dang hinh hop chir nhat vai day
1a hinh vudng va khdng c6 nap. Hoi chiéu cao caa long bé bang bao nhiéu dé sb vién
gach dung xay bé 1a it nhit. Biét thanh bé va day bé déu dwoc xay bang gach, do day
thanh bé va day bé 1a nhu nhau, cac vién gach cé kich thude nhu nhau va s6 vién gach
trén mot don vi dién tich 1a bang nhau.

A.9m. B. 6m. C. 3m. D. 2m.

Ky thi THPT Qudc gia nim 2016 vira két thiic, Nam dd vao trudng dai hoc kinh té quéc
dan Ha Noi. Ky | cia nam thtr nhat gan qua, ky Il siap dén. Hoan canh khong duoc tét nén
gia dinh rat lo lang vé viéc dong hoc phi cho Nam, ky I da khé khan, ky IT cang kho khan
hon. Gia dinh da quyét dinh ban mot phan manh dat hinh chir nhat ¢6 chu vi 50m, Iy tién
lo cho viéc hoc ciia Nam ciing nhu tuwong lai cuia em. Manh dat con lai sau khi béan 1a mot
hinh vuéng canh bang chiéu rong caa manh dat hinh chix nhat ban dau. Tim sé tién lon
nhat ma gia dinh Nam nhén duoc khi ban dat, biét gia tién 1m? dat khi ban 1a 1500.000
VN déng.

A. 112687500VN dong. B. 114187500V N dong.
C. 115687500VN dong. D. 117187500VN dong.
Cau 16. B4 thi ham sb y = x* —2x* +5 ¢6 bao nhiéu dudng tiém can ?
A. 0. B.1. C.2. D. 3.
Cau 17. B thi ham s nao sau day nhan dudng thang y = 2 1a mot dudng tiém can ?
A. y=3—X. B. y:2x—1. C. y:_2X+1. D. y=x-2.
X—2 2—X 2—X
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Céu 18. Tim tiém can dang ctia do thi ham so y = .
X —
A x=-1. B. x=1. C. x=3. D. x=-3.
A e S ad sz 2x +1
Céu 19. Tim tiém can ngang cua do thi hamso y = .
x—-1
A y=-1. B.y=1. C.y=-2. D.y=2.
A N A z -z . 5 A A I3 \ A A 5 A . Y A 2X +m
Céu 20. Tim tat ca cac gia tri caa tham s6 m dé cac duong tiém can cua do thi hamso y =
X+ m
tao véi 2 truc toa @6 mot hinh vuéng.
A m=2. B.m=-2. C. A vaB sai. D. A va B déu ding.
Cau 21. Tim tat ca céc gia tri caa tham s6 m dé khoang cach tir giao diém cua 2 duong tiém can
. . mx+2 . .
ciia db thi ham sé y = - igdetoads O bing /5.
X +
A.m=+4, B.m=+2. C. AvaB sai. D. A va B déu dang.
7 - X 7 -, . 4 2 .= A .
Céau 22. Chohamso y = 3 . Tim tat ca cac gia tri cua tham s6 m dé tiém can ding cua do thi
X—m
ham sé nam bén tréi truc tung.
A. m<0. B. m=0. C. mtuyy. D.med.
Céu 23. Cho ham s6 y = f (x) ¢6 lim f(x)=1va lim f(x)=-1. Khang dinh nao sau day la

khang dinh dung ?
A. D6 thi ham sé da cho khéng co tiém can ngang.
B. B thi ham s6 di cho c6 dung mot tiém can ngang.
C. b6 thi ham sé di cho c6 hai tiém cén ngang 13 cac duong thang y=1 va y=—1.

D. D4 thi ham sb da cho c6 hai tiém can ngang 1a cac duong thing x =1 vax=—1.

Cau 24. Tim tit ca c4c gia tri thuc cua tham s6 m dé dd thi ham sé y = X+l 6 hai duong tiém
Jmx? +1
can ngang.
A meg. B. m<O0. C. m=0. D. m>0.
N R £ mx+m , £ 2 \ . N
Céau 25. Cho ham s6 y=———. Tim tat ca céc gia tri thuc caa tham s6 m dé duong tiém can
x-1

dung, tiém can ngang caa do thi ham sé cing véi hai truc toa do tao thanh mét hinh chir nhat c6
dién tich bang 8.

1
A.m=2. B.m:J_rE. C. m=4. D. m=44.

IV. DAP AN BAI TAP TRAC NGHIEM

1[2[3[4[5[6|7[8[]9[10[11]12[13[14[15[16|17[18[19]20
c|c|B|/B|C|B|C|D|/A|A|A|/B|/A|C|D|A|C|D|D|D
212223 (2425|2627 |28|29|30|31|32(33(34|35|36/|37|38|39]40
A|lB|C|D|D
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CHU BE 5. PO THI CUA HAM SO

I. KIEN THUC CO BAN
1. So' @6 khao sét sw bién thién va vé dé thi ham sé
a) Tap xac dinh: Tim tap xac dinh ciia ham sé.
b) Su bién thién caa ham sd
e Tim cac gisi han tai v cuc, cac giGi han vo cuc va tiém can (néu co).
e  Xét chiéu bién thién cua ham sé:
Tinh dao ham. Tim céc diém tai d6 dao ham bang 0 hoic khong xac dinh.
Lap bang bién thién va két luan khoang ddng bién, nghich bién va cuc trj cia ham
sd.
¢) Db thi: Dya vao bang bién thién va céc yéu té xac dinh & trén dé v& d6 thi.
2. Pb thj ham sé bac ba: y =ax® +bx? +cx+d (a = 0)

e Céc dang db thi cua ham sb bac 3:

a>0 a<0

Phuong trinh

AW A
6 hai nghiém

phén biét / T\ - N \

Phuong trinh / \\
y’'=0 o

c6 nghiém kép / ; \

Phuong trinh

y’'=0 4 \
vo nghiém 3 :

3. Pb thi ham sé bac bdn triang phwong: y = ax* +bx? + ¢ (a = 0)
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e Céc dang db thi cia ham sb bac 4 tring phuong:

a>0 a<o
A
y’=0co1 ty Y
nghiém
(a.b>0)
0 X »
A
y'=0063 y I
nghiém
(a.b<0) 5 > X
/N x5
ol \/
s .z ax+b
4) Po thi cia ham so y = (c#0,ad —bc = 0)
cx+d
Céc dang d6 thi ham sé:
D=ad—-bc>0 D=ad—-bc<0O
y y
e
o] @&
oy % X

Cha y: Can hudéng dan hoc sinh cach “doc” d6 thi dé suy ra chiéu bién thién, lap bang bién thién
trong mdi truedng hop va chi ra cac dudng tiém can caa d thi (néu co)
5) Cac phép bién déi dé thi
Chohamsé y = f(X) ¢é do thi (C). Khi dé véise a>0,taco

+Hamsé y = f(x)+a ¢d do thi (C") bang cach tinh tién do thi (C) theo phuong Oy 1én
trén a don vi.

+Hamso y = f(x)—a cé dé thi (C") bang céach tinh tién do thi (C) theo phwong Oy 1én
trén a don vi.
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+Hamsé y = f(x+a) cd do thi (C') bang céch tinh tién do thi (C) theo phwong OXx sang
trai a don vi.

+Ham sé y = f(x—a) co do thi (C") bang céch tinh tién db thi (C) theo phuong Ox sang
phai a don vi.

+Hamsé y =—f(X) ¢é dé thi (C') la doi ximg cuia do thi (C) qua truc OX .

+Hamsé y = f(-X) ¢é do thi (C') la doi ximg cuia do thi (C) qua truc Oy .
£ (x) khi x>0
f (=x) khi x <0
Giir nguyén phan do thi (C) nam bén phdi truc Oy va bé phan do thi (C) nam bén trai Oy .
Ldy déi xing phdn do thi (C) nam bén phai Oy qua Oy .
£ (x) khi f (x) >0
_f(x) khi f (x) <0
Gi nguy én phan do thi (C) nam phia trén truc OX.
Ldy doi xieng phan do thi (C) nam bén phia dwéi Ox qua Ox va bé phan do thi (C) nam duéi
Ox.
Il. LUYEN TAP (KI NANG CO BAN)
Dang 1. Nhan dang do thi ham sé
Vi du 1. Buong cong trong hinh bén la d6 thi cia ham so nao dudi day?

A.y:x4—2x2+2. ¥
4__

a

+Hamsé y = f (|x|) = { ¢6 dé thi (C") suy tr do thi (C) bang cach:

+Hamso y =|f (x)| :{ c6 do thi (C') suy tir do thi (C) bang céch:

B. y=x3+3x+1.

C.y=—x*+4x"+2. 7\

Dy—x_l : ) | 3

T T
24

Huwéng dén gidi. Day 1a dang do thi ham bac 4 tring phuong voi hé s6 a> 0. Chon A.
Vi du 2. Pudng cong trong hinh bén 1a d6 thi cia mot ham sé trong bdn ham duoc liét ké & bon

phuong an A, B, C, D duéi day. Hoi ham s6 d6 1a ham s6 nao?
4;,!'

¥

A. y:x2+2x—3.
B. y:—x3+3x+1.
C. y:x4—2x2+1.
D. y:x3—3x+1.

Huwoéng ddn gidi
Ta thiy duong cong la db thi ciia ham bac ba, lim y =+ . Vay dap an 1a D.
X—>+00
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a

. X \
Vidu3. Hamso y = ¢6 do6 thi 1a hinh vé nao dudi day?

X—2
A. Hinh 1. B. Hinh 2. C. Hinh 3. D. Hinh 4.
: N L S :
a1 Y Sl 1T 1Y .
NN v R I
2 § /0 P 12 1
i L :
:2 D 1 i/ ix i 2T
N ;
: : _4__
Fun

Huwoéng dan gidi
Do ham sb da cho 1a ham phan thtic nén loai dap an B va D.

x-1 ! -1
y=T— =2y
(x-2)

S x-2
Dang 2. Dwa vaoe dd thi hoic bang bién thién chi ra sé6 nghiém ciia phwong trinh
Vi dy 4. Cho ham s y = f (x) xdc dinh trén R \ {0}, lién tuc trén m3i khoang xac dinh va c6

<0 nén ham sb nghich bién trén ting khoang xac dinh. Pap 4n 1a C.

bang bién thién sau:

X | —0 0 2 +00
y' -] + o0 -
y

N

Tim tap hop tat ca cac gid trj thuc caa tham sb m sao cho phuong trinh f (x) = m c6 ba nghiém

thuc phén biét.

A. [-2:4]. B.(-2,4). C.(-2:4]. D.(~o0;4].

Huwoéng dan gidi

Phuong trinh ¢6 3 nghiém khi va chi khi d6 thi ham s y = f (x) cat duong thang d :y =m tai 3
diém phan biét. Tir bang bién thién suy ra -2 <m <4 = m e (-2;4). Chon B.

Vi dy 5. Cho ham s y = f (x) xdc dinh, lién tyc trén R va c6 bang bién thién:

X | =00 -1 0 1 +00

y' —~ o + 0 - | +

Y | 40 4 +00
\o _— 5\,0/

Tim tap hop tat ca cac gid trj thuc cia tham sé m sao cho phuong trinh f (x)=m c6 hai nghiém
thuc phén biét.

4 4 4
A. m=0. B.m>§. C.O<m<§. D.m =0 hoac m>§.

Huwong dén gidi
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Phuong trinh c6 2 nghiém khi va chi khi d6 thi ham sé y = f (x) cat duong thang d : y =m tai 2
; 4
diém phéan biét. Tu BBT suy ra m=0 hoac m > E Chon D.

Vi du 6. Xétham sé y = x° —3x% + 2 ¢6 dd thi (C) dugc cho & hinh bén. Tim tht ca cAc gia tri caa

tham s6 thuc m sao cho phuong trinh x> —3x% +2=m c6 2 nghiém thuc phéan biét .
A -2<m<2. y
m=-2 hoac m=2

m< -2 hoacm > 2
m < -2 hoac m > 2. /\
-1 12

CoOow

Vidu7.Chohamsé y = f (X) x4c dinh, lién tuc trén R va c6 bang bién thién :

X |-o0 -1 1 +00

y’ + 0 - 0 +

y 4 oo
_oo/ \ 0 /

Tim tit ca cAc gia tri cua tham s6 thuc m sao cho phwong trinh f (X) =-—m + 3 ¢6 diing mot
nghiém thyc.

A. -l<m<3. B.—1<m<3. c.|m=-1 D.|Mm<-1
m>3 m>3

Huwong dén gidi
S6 nghiém ctia phuong trinh bang sb giao diém cua d6 thi ham s y = f (x) va dudng thang

y=-m+3.TaBBTtaduoc | M+3>4 | M<-1 cponp.
-m+3<0 m>3

Vidu 8. Chohamsé y = f (X) x4c dinh, lién tuc trén R va c6 bang bién thién:

X —00 0 2 +00

Yy - 0o + 0 -

+00 3
Y \;1 / \oo

Tim tat ca cac gia tri ctia tham s6 thuc m sao cho phuong trinh f (x) =m -1 c6 nghiém thuc Ion
hon 2.

A. m<4, B.m<4. C. m<0. D.0O<m<4,.
Huwong dén gidi
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Nghiém cta phuong trinh f (X) =m—1 13 hoanh d6 giao diém cua do thi ham s y = f (X) va

.

duong thang Y =m —1. Tu BBT ta dugc m—1<3<> m< 4. Chon B.
Vidy 9. Chohamsé y = f (x) x4c dinh trén TR \ {0}, lién tyc trén mdi khoang xéc dinh va c6

bang bién thién sau:

X | —o0 -1 0 2 +00
y'| o+ o - | - 0 +
y

. /—2 \ B +oo\ 2/'+oo

Tim tht ca cac gi trj cia tham sb thyc M sao cho phuong trinh f (X)=m —1 ¢6 hai nghiém thyc

phan biét .
A. [m>3. B.—1<m<3. c.-1<m<3. D.[m23.
m< -1 m<-1

Huwong ddn gidi

S6 nghiém cua phuong trinh 1a sb giao diém cua d6 thi ham sé giao diém cua do thi ham sé

m-1>2 m >3
&

. Chon A.

m-1<-2 m< -1

y = f(x) vaduong thang y =m —1. Tir BBT ta dugc [
Vi du 10. Cho hams6 Y = X3 = 3X + 2 c6 db thi duoc cho & hinh 1. D4 thi ¢ hinh 2 14 db thi cia
ham sb nao dudi day?

A y:| X3|—3|X|+2. Hinh 1. Hinh 2.

‘\
B. y=‘x3—3x+2‘. !
C. M:x3—3x+2.

D.y =\x—l\(x2 + x—2).

A

i

-

Huwong ddn gidi

Céach 1. D6 thi ¢ hinh 2 duoc vé nhu sau:

+ Giir nguyén phan d6 thi (C) & phia trén truc hoanh Ox

+ L4y d6i xtng phan d6 thi (C) & dudi Ox qua Ox, bo di phan d6 thi (C) & dudi Ox.

+ D) thi thu dugc nam hoan toan trén Ox. Day la d6 thi ham s y = ‘x3 —3x+ 2‘ . Chon B.

Céch 2. B thi ¢ hinh 2 nam ¢ phia trén truc hoanh = y >0 . Chon B.
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111. BAl TAP TRAC NGHIEM

Cau 1. (PE MINH HOA QUOC GIA NAM 2017)

D6 thi hinh bén 1a cua ham s6 nao?
A y=—x*+x-1.

B. y=—x*+3x+1.

C.y=x"—x*+1.

D. y=x*-3x+1.

Cau 2. b6 thi hinh bén Ia caa ham sé nao?
A y=(x —5—1)2 (1-x).

B. y:(x+1)2 (1+x).

C. y=(x+2°(2—x).
D. y=(x+1)(2+x).

Cau 3. Do thi sau day 1a ciia ham sé nao?

-~

Cau 4. Cho ham s y = f (x) c6 bang bién thién sau:

)
—

)
A y=—x>+1.
B. y=-x*+3x+2.
X
! > C.y=-x"-x+2.
g 1
D. y=—x*+2.

X [ —o0 -1 1 +00
+ 0 — 0 +
2 +00
Y / \ /
0 -2

v
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D6 thi ndo thé hign ham sé y = f (x)?

D. Hé sd tu do cua ham sb khac o.

Cau 6. D6 thi hinh bén la caa ham sé nao?

A y=—x"+2x*+2.
B. y=x*—-2x*+2.
C.y=x"-4x*+2.

D. y=x*—-2x*+3.

Cau 7. Pd thi sau day 1a ciia ham sé nao?

v

y y
A B
2
1 v
1 o\ .
: T
DY AN >
y
C - y
T
y D
/ ..
-2
1 z
4 [0 i
..l
(Pap an : A).
Cau 5. Cho ham s y=ax® +bx* + o +d c6 do thi nhu hinh bén.
Chon dap an dtng? y
A. Ham s6 c6 hé s6 a<o0. b
B. Ham sb dong bién trén cac khoang (~2;,-1) va (12). AP z
, T\ '
C. Ham so6 khéng ¢0 cuc tri. ) :
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B. y=—2x"+4x*-1.

C.y=—x"+2x*-1.

D. y=—x*+2x"+1.

Cau 8. b6 thi hinh bén la caa ham sé nao? y
A. y=—x*—2x*+3.
B. y=—x*—2x*-3.
C.y=—x"+2x*+3.

D. y=x*42x*+3. -1

L 4

Cau 9. D6 thi sau day 1a ciia ham s6 nao?
y
A y=x"+x*+2.
B. y=x*—x*+2.
2
C.y=x"—x*+1.
v D. y=x*+x*+1.
1 1 )
5 )
Cau 10. Cho ham sé y = f (x) ¢6 bang bién thién nhu sau. Chon phét biéu sai?
X | —o0 -1 0 1 +00
y' -0 4+ 0 _ o+
+o0 -3 +00
-4 -4

A. Ham sb dong bién trén cac khoang (—1,0) Va (L+oo). y1

B. Ham s6 dat cuc dai tai x=0.

C. Db thi ham sd d3 cho biéu dién nhu hinh bén.
D.Ham s dachola y=x*-2x>-2.

Cau 11. D6 thi sau day la ctia ham sb nao?

X+
I A y= .
! 2x+1
|
|
! 1 B.y— X—|—3.
| 2 2x+1
_______________ PR e

I r  C.y=—2_.
2| 2x+1
|
| y— x—1
l T xr1

—_——————)

Cau 12. Cho ham s6 y = x* —6x2+9x ¢6 d6 thi nhu Hinh 1. D thi Hinh 2 1a caa ham s6 nao duéi
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day?

Hinh 1 Hinh 2

|x3 —6X% + 9x|

A y=—x+6-9x  B.y=x+6x+ox. C. 77 D. y=|x —6x* +9|x|

Cau 13. Cho ham sb y=x*+3x2—2 ¢ dd thi nhu Hinh 1. D6 thi Hinh 2 13 cua ham s nao duéi
day?

Hinh 1 Hinh 2
A. y:|x|3+3|x|2—2. B. y:|x3+3x2—2|. C. y:‘|x|3+3x2—2‘. D.y=—x*-3x>+2.

Cau 14. Cho ham s6 y = f (x) lién tuc trén R va c6 d6 thi nhu hinh dudi day.

(). Ham s6 nghich bién trén khoang (0;1). v
(I1). Ham sb dong bién trén khoang (-1.2).
(111). Ham s c6 ba diém cuc trj.
(IV). Ham s6 ¢6 gia tri 16n nhat bang 2. 2
S6 ménh dé ding trong cac ménh dé trén Ia: / \\ .
1 o] 1 ’
A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.
Cau 15. Cho ham sé y= ZXXH c6 dd thi nhu Hinh 1. D thi Hinh 2 12 ciia ham sé nao dudi day?
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i -~ | -~
| Y I Y
| |
| |
| |
| |
| |
| |
I I
N E AN E
I 2 I 2

________________ PGS T Sy —— -y I Sy% VN o ————
I » I »

1 e G -
2| 2
| |
| |
| |
| |
| |
1 1
Hinh 1 Hinh 2
A y=|—" y= i Cy=s"— D y*—|x|
' 2x+1" 7 2x|+1 ST 2)x+1 ' 2|x|+1|

Cau 16. Cho ham sb y = ;‘* 21 c¢6 d6 thi nhu Hinh 1. B thi Hinh 2 1a caa ham s6 nao dudi day?

'S | 'S |
Y |

| |

| |

| |

| |

| |

| |

| |

1| | 1| |
2| | 2| |

<

Hinh 1 Hinh 2
2 x|+2 X+ 2 |X|+2
A y— |2 ] B. y— C.y— D.y-
Y [Zx—l Y 2|x|-1 Y= lx1 Y= ox1
Cau 16. Cho ham s§ y=x* +bx* + x +d.
ALy ALy ALy ALy

Ar— e N

(N (1) (1) (1v)
Céac d6 thi nao c6 thé 1a dd thi biéu dién ham sé da cho?
A. (). B. (1) va (II). C. (I va (IVv). D. (111) va (1V).

Cau 17. Cho ham s6 y = f (x) = a® +bx* + o +d .



n

Y

AW

\j

Q)

-

(1)

F'N

Y

F'N

Y

N

L 4

dn

Trong cac ménh dé sau hdy chon ménh dé dung:

11

(V)

A. D6 thi (1) xay rakhi a<0 va f'(x)=0 c6 hai nghiém phan biét.

B. b6 thi (11) xay ra khi a=0 va f '(x)=0 ¢0 hai nghi¢m phan big¢t.

C. Db thi (111) xay ra khi a>0 va f '(x)=0 v0 nghiém hoac c6 nghiém kép.

D. D6 thi (IV) xay ra khi a>0 va f'(x)=0 c6 c6 nghiém kép.

Cau 18. Cho dudng cong (C) c6 phuong trinh y = f (x)=+1—x? . Tinh tién (C) sang phai 2 don vi,

ta dugc duong cong méi cé phuong trinh nao sau day?

A y=v-x*+4x+3. B.y=+-x"+4x-3.
X

Cau 19. Tinh tién d thi ham sb y = 5

C.y=v1-x*+2. D.y=+v1-x*-2.

;43 sang phai 1 don vi, sau d6 1én trén 5 don vi ta duoc d6
X

thi ham sé nao dudi day?

11x Xx—5 X—3 11x +22
Yoot B.y=oiat® C Y=oxi3 " T 2x+5
Cau 20. Bang bién thién sau day 1a caa ham sé nao
X — o0 -1 0 1 + 0
y’ - - 0

y [+

A y=x*-3x*-3,

Céau 21. Bang bién

0 + 0
/3
-4

B. y:—%x“+3x2 -3.

~,

C.y=x"-2x*-3,

 thién sau day 1 caa ham s6 nao?

X — o0 0 + o0
y : 0 +
y + o0

A y=x'-3x"+1.

T

B. y=—x"+3x"+1.

/M
C.y=x"+3x"+1.
Cau 22. Bang bién thién sau ddy 1a ctia ham sb nao?

D. y=—x*-3x*+1.

X — o0 -1 +
y’ + +
y 2

/

/

D. y=x"+2x*-3.
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2 — 0
2x+1 x-1 2x+1 X+2
A y= : B. y= . = . L y=—
X+1 2x+1 x-1 1+X
Cau 23. Cho ham sb y = ax® +bx? + cx+d c¢6 dd thi nhu hinh vé& bén. Ménh d& nao dudi day dung?
A.a<0,b>0,¢c>0,d<0. y
B.a<0, b<0,¢c>0, d<0. T '/\'
C.a>0,b<0,¢c<0,d>0. :H‘ ' I \
D.a<0,b>0,¢c<0,d<0. H K .\..
1 / I|
\ O/ T
\/ | ﬁ\llﬁ |
|
CAau 24. Cho ham s§ y = f(x) c6 dd thi y = f'(x) cit truc Ox EEMEER
tai ba diém c6 hoanh d0 a<b<c nhu hinh v&. Ménh dé nao
dudi day la dung?

A f(c)> f(a)> f(b).
B.f(c)> f(b)> f(a).
C.f(a)> f(b)> f(c).
D. f(b) > f(a)> f(c).

Kc: b c :

Cau 25. Cho ham s y = f () x4c dinh trén R\ {0}, lién tyc trén mdi khoang x4c dinh va co
bang bién thién sau

X | —o0 -1 0 2 +00
y' | o+ 0 | 0 +
y

N TN, T

Tim tat ca cac gia tri ciia tham sb thuc M sao cho duodng thang d : y = 2m — 2 cat d6 thi ham s6
y=f (X) tai diém c6 tung @6 nho hon 0.
A. m<0.

B.m>0 Cc.m<0.

D. Khdng co gia tri thuc nao cua m thoa man.
IV. PAP AN BAI TAP TRAC NGHIEM

112(3|4]|5
DIC|D|A|B

14 115|116 |17 | 18
BIA|B|C

678|910
B/B|A|D|D
1912021 |22
BIA|C|C

1112 |13

23 |24 25| 26
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CHU PE 6. SU TUONG GIAO GIUA CAC PO THI.
TIEP TUYEN CUA PO THI HAM SO

|. KIEN THU'C CO BAN
1) Cho hai do thi (C1): y = f(x)va (C2): y = g(x). DPé tim hoanh dé giao diém cua (C1) va (Cz) ta
gidi phirong trinh: f(x) = g(x) (*) (9oi la phwong trinh hoanh do giao diém).
S6 nghiém ciia phurong trinh (*) bang s6 giao diém cia hai do thi.
Nghiém x, Ciia phwong trinh (*) chinh la hoanh dé giao diém. Thay gia tri ndy vao mét trong hai
ham sé ban ddu ta dwoc tung dé giao diém.
Piém M(x,:y,) la giao diém cia (C1) va (C2).
2) Cac dang bai tap thwong gap va phwong phap giai
Bai toan 1. Tim toa d giao diém ciia hai dé thi ham sé
Phwong phap:
Cho 2 ham s y=f(x),y=g(x) cé do thi lan luot 1a (C) va (C’).
+) Lap phuong trinh hoanh do giao diém ctia (C) va (C’): f(x)=g(x).
+) Giai phuong trinh tim x tir 46 suy ra y va toa do giao diém.
+) S6 nghiém cua (*) 1a s6 giao diém cua (C) va (C).
Bai toan 2. Twong giao ciia d6 thi ham bac ba y = ax® + bx? +cx +d (a = 0)
Phwong phap 1: Bang bién thién (phwong phap dé thi)
+) Lap phuong trinh hoanh dé giao diém dang F(X, m) =0 (phwong trinh an x tham sé m)
+) Cd l4p m dua phuong trinh vé dang m = f(x).
+) Lap BBT cho ham s6 y =f (x).
+) Dya vao gia thiét va BBT tir d6 suy ra m.
*) Dau hiéu: St dung phuong phap nay khi m doc 1ap vai x.
Phuwong phap 2: Nham nghiém — tam thirc bac 2.
+) Lap phuong trinh hoanh dé giao diém F(x,m)=0
+) Nham nghiém (Khir tham s6): Gia sir x = X, 1a 1 nghiém ciia phwong trinh.

X =X,

g(x)=0

+) Phan tich F(x,m)=0<(x-X,)g(x)=0< (9(x)=0 la phuong trinh bac 2 an x

tham s6 m ).

+) Dua vao y&u cau bai toan dé xir ly phuong trinh bac hai g(x)=0.

Phwong phap 3: Cuc tri

*) Nhan dang: Khi bai toan khong c6 1ap dugc m va ciing khéng nham dugc nghiém.
*) Quy tic:

+) Lap phuong trinh hoanh do giao diém F(x,m)=0(1). Xét ham s6 y = F(x,m)
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+) Bé (1) c6 dung 1 nghiém thi do thi
y=F(x,m) cat truc hoanh tai dung 1
diém. (2TH)

- Hodc ham sb luon don diéu trén R <
ham sb khéng c6 cuc tri < y'=0 hoic
vb nghiém hoac cd nghiém kép
<A, <0

- Hoic ham sé ¢6 CP, CT va y .y, >0
(hinh vg)

4

qx) =x3+ x + 1

by

f(x) =x3-3x-3

V

+) Pé (1) co dung 3 nghiém thi do thi
y=F(x,m) céat truc hoanh tai 3 diém
phan biét < Ham sé cé cuc dai, cuc
tiéuva y,,.y, <0

¥

|

fx)=x3-3x+1

N

\V

f(x) =-x3+3x+1

\l x

+) Pé (1) c6 dung 2 nghiém thi do thi
y=F(x,m) cét truc hoanh tai 2 diém
phan biét < Ham sé cd cuc dai, cuc
tiéuva y_.y, =0

)(/ x

y

/

|

g(x) =x3-3x+2

X

y
o

f(x) =3+ 3x + 2

\

X

Bai toan. Tim m dé do thi ham bac 3 cit truc hoanh tai 3 diém Iap thanh 1 cp sé cong

a) Dinh 17 Vi-ét

*) Cho bac 2: Cho phuong trinh ax®+bx+c=0 c6 2 nghiém XX,

b C
X1+X2 =—E,X1X2 :g

*) Cho bac 3: Cho phuong trinh ax® +bx* +cx +d =0 ¢6 3 nghiém x,,X,,X, thi ta co:

b c d
X, + X, + X, = —g,xlx2 + X, X5 + XX, :g,xlxzx3 = Y

¢) Tinh chat cia cip sé cong

+) Cho 3 s6 a,b,c theo thir tr d6 1ap thanh 1 cap s6 cong thi: a+c=2b

d) Phuong phap giai toan:

thi

ta co:

+) biéu kign can: X, = "% la 1 nghiém cua phuong trinh. Tir 6 thay vao phuong trinh dé tim m.
a

+) Piéu kién du: Thay m tim duoc vao phuong trinh va kiém tra.
Bai toan 3. Twong giao cia ham phan thic

Phwong phap
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(C) va duong thang d:y=px+q. Phuong trinh hoanh do giao diém cua

ax+b

Cho ham sb y =

cX +d
(C) va (d): aX—WLZ = px+q < F(x,m)=0 (phuong trinh bac 2 an x tham s6 m).
cX +
*) Céc cau heéi thwong gap:

1. Tim m dé d cat (C) tai 2 diém phan biét <> (1) c6 2 nghiém phan biét khac —%.

2. Tim m dé d cit (C) tai 2 diém phan biét ciing thudc nhanh phai cua (C) < (1) ¢6 2 nghiém phan
biét x,,X, vathéa man :—g<x1 <X,.
c
3. Tim m dé d cat (C) tai 2 diém phan biét cung thugc nhanh trai cua (C) < (1) c6 2 nghiém phan
biét x,,x, vathéa mén x, <X, < —9.
c

4. Tim m dé d cét (C) tai 2 diém phan biét thuoc 2 nhanh cua (C) <> (1) c6 2 nghiém phan biét

b x d
X,, X, va thoa man x, < _E< X, .

5. Tim m dé d cit (C) tai 2 diém phan biét A va B thoa mén diéu kién hinh hoc cho truéc:
+) Poan thang AB =k
+) Tam giac ABC vuong.
+) Tam giac ABC co dién tich S, .
* Quy tic:
+) Tim diéu kién ton tai A, B < (1) ¢6 2 nghiém phan biét.
+) Xac dinh toa do cua A va B (cha y dinh ly Vi-ét)
+) Dua vao gia thiét xac lap phuong trinh 4n m. Tir d6 suy ra m.
*) Chu y: Céng thuc khoang cach:

+) A(XA;yA),B(XB;yB):AB=\/(XB—XA)2+(yB ~Ya)

M (Xq: o) |AX, + By, +C|
+ d(M,A)=
){A:AxOJrByOJrC:OZ> ( ) JA? + B2

Bai toan 4. Twong giao ciia ham bac 4 trang phwong: y = ax* + bx® +¢ (a # 0)
NGHIEM CUA PHUONG TRINH BAC 4 TRUNG PHUONG: y =ax’ +bx* +c (a=0) (1)

2

1. Nham nghiém:
- Nham nghiém: Gia sit x = X, 1a mot nghiém cua phuong trinh.
X =+X,
g(x)=0
- Dya vao gia thiét xir ly phuong trinh bac hai g(x)=0
2. An phu - tam thirc bac 2:

- bat t=x?,(t>0). Phuong trinh: at®+bt+c=0 (2).

- Khi 6 ta phan tich: f(x,m)=(x* —xg)g(x)=0c{

t,<0=t,

- Dé (1) c6 ding 1 nghiém thi (2) c6 nghiém t,,t, thoa man: L  —0
1= L=
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2 . n . , i , . t, < 0< t,
- bé (1) c6 dung 2 nghiém thi (2) cd nghi¢m t,,t, théa man:
O<t =t,
- Dé (1) c6 dung 3 nghiém thi (2) c6 nghiém t,,t, théa man: 0=t, <t,
- Dé (1) c6 diing 4 nghiém thi (2) c6 nghiém t,,t, théa man: 0<t, <t,
3. Bai toan: Tim m dé dé thi ham bac bén trang phwong (1) cit Ox tai 4 diém c6 hoanh dd
lap thanh cap sé cong.
- bt t=x*(t>0). Phuong trinh: at*+bt+c=0 (2).
- D¢ (1) cit Ox tai 4 diém phan biét thi (2) phai c6 2 nghiém duong t,,t,(t, <t,)théa man t, =9t, .

- Két hop t, =9t, voi dinh ly Vi - ét tim dwgc m.

TIEP TUYEN CUA PO THI HAM SO
Bai toan 1: Tiép tuyén tai diém M(x,;y,) thue @b thi ham sé:
Cho ham sé (C):y=f(x) vadiém M(X,;y,)e(C). Viét phuong trinh tiép tuyén véi (C) tai M.
- Tinh dao ham f'(x). Tim h¢ s6 gdc cua tiép tuyén la f'(x,)
- Phuong trinh tiép tuyén tai diém M 1a: y =f'(x, ) (X =X, )+ Y,
Bai toan 2: Tiép tuyén c6 hé sé géc k cho truwéc

- Goi (A) latiép tuyén can tim c6 h¢ sé goc k.

- Gia st M(X,;Y,) 12 tiép diém. Khi do X, théa man: f'(x,) =k (*) .

- Giai (*) tim x,. Suy ra y, =f(x,).

- Phuong trinh tiép tuyén can tim 1a: y =k (x—X,)+Y,
Bai toan 3: Tiép tuyén di qua diém
Cho hamsb (C):y="f(x) va diém A(a;b). Viét phuong trinh tiép tuyén véi (C) biét tiép tuyén di
qua A.
- Goi (A) la duong thang qua A va c6 hé s6 goc k. Khi dé (A):y=k(x—a)+b(*)
f(x)=k(x-a)+b (1)
f'(x)=k (2)
- Thay (2) vao (1) ta c6 phuong trinh an x. Tim X thay vao (2) tim k thay vao (*) ta c6

phuong trinh tiép tuyén can tim.
Cach khac: Goi M(x,;y,) 1atiép diém. Vi M e (C) = y, = f(x,).

PTTT cua (C) tai M codang: y=y'(X,)(X—X,)+F(X,) (1)

-Dé (A) latiép tuyén cua (C) <:>{ c6 nghiém.

Tiép tuyén di qua A(a;b) nén b =y'(x,)(a—x,)+f(X,)
Giai phuong trinh véi an x,, thay vao (1) ta dugc PTTT.
Cha y:
1. He s6 gdc cua tiép tuyen véi (C) tai diém M(X,;y,) thudc (C) 1a: k=f'(x,)
2. Cho duong thang (d):y=kx+b
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+) (A)11(d) =k, =k, +) (A)L(d) :>kA.kd=—1<:>kA:—ki

d

.

A kd
1+k, Kk,
3. Tiép tuyén tai cac diém cuc tri cua do thi (C) co6 phuong song song hoic tring vai truc
hoanh.
4. Cho ham s6 bac 3: y =ax® +bx* +cx+d,(a#0)

+) (A, d)=o=tano = +) (A,Ox)=a =k, =*tana

+) Khi a > 0: Tiép tuyén tai tam ddi xung cua (C) c¢d hé sé goc nho nhat.
+) Khi a <0: Tiép tuyén tai tam di xtng caa (C) ¢6 hé sé goc 1on nhat.

II. LUYEN TAP

Vi du 1. Bién luan sé giao diém cua hai db thi ham sé sau: y = X—+i (C) vay =m—-x (d).

HD giai. Phuong trinh hoanh d6 giao diém cua (C) va (d) la:

X+1 Xx=1 2 2
—=M-X & SX+Fl=mMX—-M=-X"+X <X —mx+m+1=0.
x—1 X+1=(m-x)(x-1)

Bién luan:

Néu A>0< m<2-+/2 hoic m>2++/2 thi (C) vad co hai diém chung.
Néu A=0<m=2-+/2 hoic m=2++/2 thi (C) vad cé mot diém chung.

Néu A<0 < 2-+/2 <m<2++/2 thi(C)vad khéng c6 diém chung.
Chu y: Nhan manh cho HS tly theo yéu ciu cia bai toan dé chon phuong an thich hop vi khi d6 chi
hoi mot y trong bai.

3

Vi du 2. Tim tit ca cac gi4 tri thuc cia m dé do thi ham s6 (C): y = x° +mx+5 cat duong thang d:

y = 6X + m tai ba diém phan biét.

21 21
m<— m>—
A M B.m<2L C.ms 2L, D. 1™
4 4
m#=3 m =3

HD giai. Phuong trinh hoanh d6 giao diém cua (C) va (d) la:

XS+ mMX+5=6X+m (¥) < x3+(m—6)x+5—m:0<:>(x—1)(x2+x+m—5):0

x=1(2)

e, :
X“+x+m-5=0 (2)
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Do thi (C) cit dudng thang d tai ba diém phan biét < phuong trinh (*) c6 ba nghiém phan biét <

a

_ A=21-4m>0 |m<2L
phuong trinh (2) c6 hai nghiém phén biét khac 1 < ) = 4 . Chon A.
1°+1+m-5%0 m =3

Vi du 3. Cho ham s6 y = x* —(3m+2)x% +3m c6 d thi (Cm). Xéc dinh tit ca cac gia tri thuc cua
tham s6 m dé (Cm) cat duong thang y = - 1 tai bn diém phan biét.

m=0 m =0

A. 1. B.m>—1. C. m<—l. D. 1.
m<—§ 3 3 m>—E

HD giai. Phuong trinh hoanh d6 giao diém:
x4—(3m+2)x2+3m:—1<:> x4—(3m+2)x2+3m+1:0 1).

Dit t = x2, t>0, phuong trinh (1) tré thanh: t% —(3m+2)t+3m+1=0 (2).

Do thi (Cm) cat duong thang y = - 1 tai bon diém phan biét < phuong trinh (2) c6 hai nghiém

A>0 9m? >0 . m=0
duong phan bi¢t < P>0<<3m+1>0 <im>-——-< 1.Chon D.
S>0 3am+2>0

Vidu 4. Chohamsb y = X—Jrz Biét d6 thi ham s6 da cho ludn cit duong thang y :%X+ m tai hai
X+

diém phan biét A va B. Tim gia trj ciia m sao cho d¢ dai doan thang AB nho nhat.
Am=-1. B.m=1. Cm=2. D.m=-2.
HD giai. Phuong trinh hoanh d6 giao diém cua (C) va (d) Ia:

X #—2

+ 1 o X2 +2mx+4m—6 *.
X+2 2 X+3= Ex+m (x+2)

Taco Al =m? —1(4m—6):m2—4m+6:(m—2)2+2>0,Vm. Suy ra (C) ludn cat d tai A va B
voi moi m. Goi A(Xa; Ya). B(Xg;yg)-Taco ya :%XA+m; Vg :%XB +m.

Xp +Xg =—2m

Lai cO Xa,Xg la nghi¢m cua phuong trinh (*) nén { :
YA-YB = dm-6

AB =\/(XB —XA)2 +(yB — yA)2 = \/(XB —XA)2 +%(XB —XA)2 = \/%(XB —XA)2 =

- \/%(XAZ + xB2 —2XpXg) = \/%((XA + xB)2 —4XpXg) = \/%[(—Zm)z —4(4m—6)}
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:\/5[(m—2)2+2}2\/ﬁ.

Do dé, d6 dai doan AB nhé nhit bing v10 <> m—-2=0< m=2. Chon C.
Vi du 5. Cho ham sé y =x*—2(m+1)x% +2m+1 (C,y). Tim tAt ca cac gia tri cua tham sé m dé
(Cyy,) cit truc hoanh tai bén diém phan biét c6 hoanh do Iap thanh mot cap sé cong.

9 9
A m=-4. B.m=4. C.me<4d,——;. D.m=—.

4 4
HD giai. Phuong trinh hoanh d6 giao diém cua (Cm) va truc hoanh Ia:
x*—2m+D)x% +2m+1=0 (1).

Dit t=x2, t>0, phuong trinh (1) tré thanh t2 —2(m+ 1)t +2m+1=0 (2).

D6 thi (Cppy) cat truc hoanh tai bon diém phan bigt < phuong trinh (2) ¢6 hai nghiém duong phan

m=0

A'>0 m? >0 1 m=0
bigt {P>0 <<:2m+1>0 <oim>-—< 1.
m>——
S>0 2(m+1)>0 m>_1

m=0
Vi 1 ddthi (Cp,) cat truc hoanh tai bon diém phén biét.
m>-—=

Goi ty <ty la hai nghiém cia (2). Khi d6 (1) ¢6 bon nghiém —/t; < —/t; <y <[ty 12 hoanh do
giao diém cta (Cm) va truc hoanh. Cac hoanh do trén lap thanh cap s cong thi 9t =t, (3).

tl +t2 = 2(m +1) (4)

Ta cling c6 ty,t, la nghiém cua (2) nén
80 T Tz 14 TIONK @) {tl.t2=2m+1 (5)

. m+1
10t; = 2(m+1) 1775

5 & » :
o =2m+1 9(m+1) _omil(7)
)

(6)
Tu (3) =ty =9t vao (4) va (5) ta duoc: {

m=4 (tm)
Ta co (7) < 9Im? +18m +9 =50m + 25 < 9 (I).Chon B.
m=-=
4

Vi du 6. Cho ham sb y = x3 —2x? + (L—m)x+m (L). Tim tit ca cac gia tri thuc caa m dé dd thi ham
s6 (1) cat truc hoanh tai 3 diém phan biét khi c6 hoanh do X, Xy,X3 thoéa min diéu kién

x12+x§+x§<4.
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1 1, 1 A
AmE(—Z,l]\{O} B. mE(—Z,lj C. mE(—l,ZJ\{O} D. mE(—l,Z]

a

HD giai. Phuong trinh xac dinh hoanh d6 giao diém cua db thi vai truc hoanh Ia:
x3—2x2 + (L-m)x+ m=0 ().
x=1

& (X=1).(x(x=1) —m) =0 < (x=1)(x? —x—m):Oc{ , .
X“=x-m=0 (2)

Dit x3 = 1. Yéu cau bai toan s& duogc thuc hién khi va chi khi (2) c¢6 hai nghiém phan biét X1, Xo #1
thoa min diéu kien: 12 + x,% + x,> <4 (3) .

o _ _ A=1+4m>0 |ms_1
bicu kién dé (2) c6 2 nghiém phan biét khac 1 Ia: o 4 (a).
12-1-m=0

Theo Viet ta cO: X + Xy =1, X Xo =—m nén

(3)<:>(x1+x2)2—2x1x2 <3 l+2m<3em<l(b).
Téng hop céac diéu kién (a) va (b) ta duoc m e (-%;1} \{0}. Chon A.

Vi du 7. Cho ham sé y = x° —3x? + 2. Viét phuong trinh tiép tuyén caa db thi ham sé
a) Tai diém co6 hoanh d6 bang — 1.
b) Tai diém c6 tung d6 bang 2.

c) Biét tiép tuyén song song véi duong thang y = 9x + 7.

d) Biét tiép tuyén vudng goc véi duong thang y = —4i5x .

HD giai. Goi M (xg;Yp) latiép diém.

a) Taco y/ =3x%—6X. Tir Xy =—1= yp =—2, Y/ (~1) =0 = phuong trinh tiép tuyén can tim Ia:
y+2=9x+1)<y=9x+7.

b) Tacé y/ = 3x% —6X.

Xp=0
Choyo:2<:>x03—3x02+2:2<:>x03—3x02<:> 0 3
Xp =

Véi g =0, yo =2, y'(0) =0 = phuong trinh tiép tuyén cin tim 1x: y -2 = 0(x - 0) = y = 2.
Vi X9 =3, yo =2, y' (3) =9 = phuong trinh tiép tuyén can tim la:y — 2 = 9( X - 3) <y = 9x — 25.

¢) Goi M(Xo: Yo) 1a tiép didm. Taco y/ =3x2 —6x. Suy ra hé sé g6c ciia tiép tuyén Ia
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Y/ (x0) =3%” —6%.

X0 =-1

Do tiép tuyén song song véi dudng thing y = 9x + 7 nén y/ (xg) =9 < 3%, — 6%y =9 < [x -
0 =

Véi Xg=-1= yg =-2, y'(~1) =0 = phuong trinh tiép tuyén 1a: y + 2 = 9(x + 1) < y = 9x + 7 ().
Véi xg=3= Yo =2, Y/ (3) =9 = phuong trinh tiép tuyén 1a: y — 2 = 9( x — 3) <>y = 9x — 25.

Viay phuong trinh tiép tuyén can tim la: y = 9x — 25.

d) Goi M(xo; Yo) Ia tiép diém. Tacé y/ =3x% —6x.

He sb goc cua tiép tuyén 1a y/ (xg) =3%5% — 6Xg.

Do tiép tuyén vudng goc voi duong thang y = —4i5x nén

/ -1 2 X =9
Xg)=——=45< 3%y -6Xg =45 < :
y (Xo) T 0~ —6% Yo =3
45
Véi Xy =5=> Yy =52 = phuong trinh tiép tuyén can tim Ia: y — 52 = 45( x - 5) <>y = 45x — 173.

V6i Xy = -3 = Yy =—52 = phuong trinh tiép tuyén can tim la: y + 52 = 45( x + 3) <y = 45x + 83.

Vi du 8. Cho db thi (C) cta ham sb y :2X_—11. Viét cac phuong trinh tiép tuyén cua (C), biét
X_

khoang cach tir diém I(1; 2) dén tiép tuyén bang /2 .

A.x+y-1=0. B.x+y-1=0va x+y-5=0.

C.x+y+1=0vax+y+5=0. D. x+y-5=0.

HD giai. Tiép tuyén cta (C) tai diém M (Xg; (X)) € (C) c6 phuong trinh
y=f'(X)(X=X0)+ f(Xo) hay X+ (Xg—1)?y—2%y° + 2%y —1=0 (*).

Khoang cach tur diém I(1; 2) dén tiép tuyén (*) bing /2 khi va chi khi
22X
[2-2%| =2 < %y =0 hoic xg =2.
1+ (X -1)*
Suy ra cac tiép tuyén can tim 1a: x+y-1=0 va x+y—-5=0. Chon B.

2x-1
X+1
tai M véi duong thang di qua M va giao diém hai duong tiém can c6 tich hé sé gdc bang -9.
A. M(0; 3) va M(2; 5). B. M(0; 3) va M(-2; 5).
C. M(0; -3) va M(-2; 5). D. M(0; -3) va M(2; 5).

Vidu 9. Chohamsé y= (C). Tim tat ca cac diém M thuodc do thi (C) dé tiép tuyén cua (C)
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HD gidi. Ta c6 I(-1; 2). Goi M & (C) = M (xg;2———) = kppy =MV __ =3 .
Xp +1 XM =X (% +1)
Hé s6 goc cua tiép tuyén tai M: ky = y'(Xp) = 5
(XO +1)
3 -3 o
bet@kM.k"\A =9 < > 2=—9<:>X0—0,X0—‘2.
(XO +1) (XO +1)
Suy ra c6 2 diém M thoa man: M(0; -3) va M(-2; 5). Chon C.
1. BAI TAP TRAC NGHIEM
Cau 1. Cho ham sé y = x* —4x. Tim s6 giao diém cua dd thi ham sé va truc OX.
A. 0. B. 2. C. 3. D. 1.
Cau 2. Tim s6 giao diém cua duong cong y = x> —2x? +2x+1 va duong thang y=1—x.
A. 0. B. 2. C.3. D. 1.
2xX+4

Cau 3. Goi M, N 1a giao diém cua duong thang y = x+1 va duong cong y = T Tim hoanh d6

trung diém | caa doan thang MN.

A. —E. B. 1. C.2. D. g

2

Cau 4 (PE MINH HOA QUOC GIA NAM 2017). Biét rang duong thang y = —2x+2 cat do thi ham
SO y=x°+x+2 tai diém duy nhat; ky hidu (x,;y,) 12 toa do ctia diém do. Tim vy, .

Ay, =4. B.y,=0. C.y, =2. D. y,=-1.

Cau 5. Tim tat ca c4c gia tri caa tham s6 m dé do thi ham sé y = x* —3x? +1 cat duong thang

y =m tai 3 diém phan biét.

A. -3<m«<1. B. -3<m<1. C. m>1. D. m<- 3.

Cau 6. Tim tat ca c4c gia tri cua tham s6 m dé duong thang y =m cét dd thi ham sé y = x> —3x+2
tai 3 diém phan biét.

A. m>4, B.0<m<4. C.0<m<4. D.0<m<4.

Cau 7. Tim tat ca céc gia tri caa tham s6 m dé duong thang y =m khdng cat do thi ham sé

y=-2x"+4x*+2.

A.0<m<4. B. m>4, C. m<0. D. m=0; m=4.
Cau 8. Tim tat ca céc gié tri caa tham sé m dé phuong trinh x° +3x?—2=m ¢6 3 nghiém phan biét.
A. m<-2. B. m>2. C.2<m<2. D.m=-2.

Cau 9. Tim tit ca cac gia tri cia tham sé m dé phuong trinh x° |X2 - 2| =m c6 dang 6 nghiém thuc
phan biét.
A.0<m<1l. B.m > 0. C.m<1. D.m=0.
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3 _21. C6 bao nhiéu diém trén dd thi (C)sao cho tong khoang
X —
cach tir diem d6 dén 2 duong tiém can cua (C)bang 62

A.4. B. 2. C. 0. D. 6.

a

Céau 10. Cho duong cong (C):y =

Cau 11. Choham sé y=x* —=2(m+1D)x* +m+2 c6 db thi (C). Goi (A) Ia tiép tuyén véi db thi
(C) tai diém thuoc (C) c6 hoanh d6 bang 1. Tim tat ca céc gi tri caa tham sé m dé (A) vuéng goc

; 1
véi duong thang (d):y = 2 x —2016.

A.m=-1. B.m=0. C. m=1. D.m=2.

Cau 12. Goi M la giao diém cua d6 thi ham s6 y = Vé6i truc Oy. Viét phuong trinh tiép

X—=2
tuyén vai do thi trén tai diém M.
3 1 3 1 3 1

3.1
Al y=——x+=. B.y=—x+=. C.y=—x—=. D.y=—x—-=.
y 4 2 y 4 2 y 2 2 y 2 2

Cau 13. Tim s6 cac tiép tuyén di qua gbc toa do O cua dd thi (C):y =x* —2x°.
A.0. B.1. C.2. D.3.

. . 2x -1 N L, > . . >
Céu 14. Cho ham so y = Y1 (C). Tim hé so goc k cua tiep tuyén véi do thi (C) sao cho tiep
X —
tuyén do cét cac truc Ox, Oy lan luot tai cac diém A, B thoa man OA = 40B.

A.k:—i. B.kzi. C.k=-1. D. k=1.
4 4

Cau 15. Tim tat ca cac gia tri cua tham sé m dé duong thang y = 6x+m la tiép tuyén cua duong
cong y=x>+3x—1.
m=-—3 B m=1 m=-1 m=-1
Im=1 m=3 m=3 m=-3
3
Cau 16. Viét phuong trinh tiép tuyén cua dd thi ham sé y:%+3x2 —2 biét tiép tuyén c6 hé sb goc

k=-9.
A. y-16=-9(x-3). B. y+16=-9(x+3) C.y-16=-9(x+3). D. y=-9x-27.

Cau 17. Cho ham s y = 2X+11 6 dd thi (C). Tim cac diém M trén db thi (C) sao cho khoang cach
X+
tir hai diém A(2;4)vaB(—4;-2)dén tiép tuyén cua (C)tai M Ia bang nhau.

AM (0;2). B. M (1;%] va M (2%)

N w

C.M (1;

]. D. M(0;1),M (-2;3) va M (1%)
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Cau 18. Tim hé s6 goc nho nhat cua céc tiép tuyén tai cac diém trén do thi ham sé y = x* —3x* +2.
A.-3. B. 3. C. 4. D. 0.

Cau 19. Tim tt ca cac gia tri cua tham sb m dé qua diém M (2; m) ké duoc ba tiép tuyén phan biét
dén @6 thi ham s y = x* —3x?.

A.me(45). B.me(-2;3). C.me(-5-4). D.me(-5; 4).

Cau 20. Tim tat ca céc gia tri caa tham sé6 m dé duong thang d:y=mx—-2m-4 cat do thi
(C):y=x*-6x"+9x—6 tai 3 diém phan biét.

A.m>-3. B. m<1. C. m<-3. D. m>1.

Cau 21. Tim tit ca céc gia tri cua tham s6 m dé duong thiang d:y=-x+m cat do thi

(C):y= _szl tai hai diém A, B sao cho AB=22.
X+
Am=Lm=-7. B.m=1m=2. C. m=-7,m=5. D.m=Im=-1.

Cau 22. Tim tat ca cAc gia trj cia tham s6 m dé phuong trinh X* (x* =2)+3=m c6 2 nghi¢m phan
biét.
A. m<3. B. m>3. C. m>3. D.m>3hoacm=2.
Cau 23. Tim tit ca cac gia tri cua tham s6 m dé duong thang y=-x+m cat do thi ham sé

x-1 . Y ~ L \ ~ , ~
y =—— tai hai diém phan biét c6 hoanh d9 x;x, thoa man |x1 - X2| -5.

X

A.me{-3;1}. B.me{-2;-1}. C.me{0;2}. D. m=3.

Cau 24.Goi M e(C):y = 2X+11 c6 tung do bang5. Tiép tuyén cua (C) tai M cit cac truc toa do
X_

Ox, Oy lan luottai A va B. Tinhdiéntich S cuatam giac OAB.

A s=t2 B. 5= cs=18 D.s =12
6 6 6 6
A s £ 2x+1 NP 2 . L, A 2
Cau 25. Cho hamso y = 1 (C) va duong thang d,, 1y =x+m. Tim gia tri cua tham s6 m dé
+
(C) cat d,, tai hai diém phan biét A, B sao cho AOAB vudng tai O.
Am=1. B.m=2, cm=2. D.m=—2,
3 3 3 3

IV. DAP AN BAI TAP TRAC NGHIEM

112 (3[4|5|6 10 11|12
c/ bB|C|IA/DBICIA|JA|C]|A
131141151617 |18 |19 |20 |21 |22 |23 |24 |25
B|B|/A|C/ D A|]C/IA|A|D|C|A|C

\‘
(00)
O
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PE LUYEN TAP TONG HQOP CHUYEN DE

MA TRAN PE
(Chuyén dé ham sd)
1. Matran
Cép dd . q Van dun
o PA | Nnhanbiét | Thonghidu ——— =149 Céng
Chu de Cap do thap | Cap do cao
. . . . . S6 cau: 4
Tinh don diéu cia ham So cau: 1 So cau: 1 So cau: 1 So cau: 1 S& didm: 1.6
£ odiem: 1,
SO So diem: 0,4 | So diem: 0,4 | S6 diém: 0,4 | So diem: 0,4
(16%)
LA LA Lo S6 cau: 4
Cuc tri ciia ham sb socau:l - Secaw:z | Socau:l S diém: 1,6
So diém: 0,4 | So diém: 0,8 | S6 diem: 0,4
(16%)
Y K4 oon - A A A A A A SéCéUZ?)
Gia tri lon nhat va nho Socau: 1 Socau: 1 Socau: 1 L ox
At oo A & Loz Loz Loz So diem: 1,2
nhat cia ham so S6 diém: 0,4 | Sb diém: 0,4 | S6 diém: 0,4
(12%)
e A Lo L. L S6 cau: 3
Dwong tiém can cua do Socau:l Socau: 1 Socau: 1 Sé dicm: 1.2
T A / g ‘ 5 / g o diem: 1,
thi ham so S6 diém: 0,4 | S6 diém: 0,4 | Sb diém: 0,4
(12%)
L p . . . S6 cau: 4
Khao sat s bien thién So cau: 1 So cau: 2 Socau: 1 Sé didm: 1.6
PR ST X P 5 P , P 5 1 I
vavéddthihamsd | s§diém: 0,4 | S6diém: 0,8 | S6 diém: 0,4 o
(16%)
e K bne e . L . . S cau: 5
M@ét so bai toan thwong SO cau: 3 Socau: 1l Socau: 1 S didm: 2.0
< A A . 2 2 2 2 < 2 1 . £,
gap vé db thi Sé didm: 1,2 | S6 didm: 0,4 | S6diém: 0,4 | O 0°
(20%)
S cau- 1 S& caur 1 Sb cau: 2
Ung dung thuc té . o.(zau ° F?u' S6 diém: 0,8
So diém: 0,4 | So diém: 0,4
(8%)
Sb cau: 5 S6cau: 10 | Sdcau: 7 S6 cau: 3 S6 cau: 25
Tong S6 diém: 2,0 | S diém: 4,0 | S6 diém: 2,8 | S6 diém: 1,2| S6 diém: 10
( 20%) (40%) (28%) (12%) (100%)
2. Céc chuén danh gia
Chu aé Chuan danh gia

Tinh don diéu
caa ham so

I. Mikc d§ nhan biét:
- Nhé duoc diéu kién dé ham sé dong bién, nghich bién trén mot khoang.

- Biét méi lién hé gitra tinh ddng bién, nghich bién cia mot ham sé va dau cua
dao ham cap mét cua no.
- Nhan dang duoc bang bién thién cuia mot s6 ham s don gian.
Vi du. Phat biéu nao sau day 1a dung?
A.Ham sé y = f (x) nghich bién trén (a;b) khi va chi khi
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f'(x)<0,vxe(a;b).

B.Néu f'(x)<0,vxe(a;b) thihamsé y = f (x) nghich bién trén (a;b).
C.Hamso y = f(x) nghich bién trén (a;b) khi va chi khi
f'(x)<0,vx€(a;b).

D. Néu f'(x)<0,vx e (a;b) thi hamsé y= f(x) nghich bién trén (a;b).
I1. Mire dd thong hiéu

- Biét xét tinh d6ng bién, nghich bién ciia mot ham sé trén mot khoang dya vao
dau dao ham cap mét cuaa no.

Vi du: Chi ra khoang nghich bién caa ham s6 y= x3-3x2 -9x+m trong cac
khoang dudi day:
A. (—13). B. (—o0;—3) hodc (1;+00).
C. R. D. (—oo;—l) hoac (3;+oo).

I11. Mire d6 van dung thap

-Van dung khai niém, diéu kién ham sé ddng bién, nghich bién tim diéu kién
cua tham sb dé ham sé thuong gip don diéu trén mot khoang.

Vi du:

Hamsé y = ; nghich bién trén khoang (—oc;2) khi va chi khi:

A.m>2. B.m>1. C.m>2. D. m>1.
IV. Mire d§ van dung cao
-Van dung khai niém, diéu kién ham sb dong bién, nghich bién két hop phuong
phap ddi bién tim diéu kién cua tham s dé ham sb don diéu trén mot khoang.
tanx—2

Vi du:Tim tat ca gia tri thuc cua tham sé6 m sao cho ham s6 y =
tanx—m

ddng bién trén khoang [O;Z .

A m<0hoicl<m<?2. B. m<0.
C.1<m<?2. D.m>2.

Cuc tri cia ham
i)

I. Mikc dé nhan biét:

-Nhé cac khai niém: Piém cuc dai, diém cuc tiéu, diém cuc tri cua ham sb.
-Nh¢ cac diéu kién du dé co cac diém cyc tri caa ham sé.

- Ttr bang bién thién nhan dang duoc cac diém cuc tri caa ham sb, cua dd thi
ham sé.

Vi du. Cho ham s y = f (x) x4c dinh, lién tuc trén R va c6 bang bién thién

nhu sau:
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' + | - o +
e
y L
—0”

Khing dinh nao sau day 1a khang dinh dung ?
A. Ham sé c6 dung mot cuc tri.
B. Ham s6 ¢6 gia tri cuc tiéu bang 1.
C. Ham s6 ¢6 gia tri 16n nhat bang 0 va gia tri nho nhat bang -1.
D. Ham sé dat cuc dai tai x=0 va dat cuc tiéu tai x=1.
I1. Mire dd thdng hiéu
- Tim dugc diém cuc tri ciia ham sd, gid tri cuc tri cua ham sb va cuc tri caa dd
thi ham sd.
- Tim diéu kién cua tham s6 sao cho ham béc ba c¢6 hai cuc tri, khdng c6 cuc
tri.
- Tim diéu kién cua tham s sao cho ham bac bdn cé ba cuc tri, mot cuc tri.
Vi du: D6 thi cia ham sé y = x® —3x? ¢6 hai diém cuc tri la:
A. (0;0) hoac (1;-2). B. (0;0) hodac (2;4).
C. (0;0) hoac (2;-4). D. (0;0) hoac (-2;-4).
I11. Mike d6 van dung thap
Van dung khai niém, diéu kién ham sé cé cuc tri tim diéu kién caa tham sé dé
ham sb c6 cuc tri thoa man diéu kién cho trudc.
Vi du: Cho ham s6 y = 2x* —3(m+1)x* +6mx+m?®. Tim m dé d6 thi ham

sb o hai diém cuc tri A,B sao cho do dai AB = J2.

A. m=0. B. m=0 hoac m=2. C. m=1. D. m=2.

Gia tri I6n nhat
va nhé nhat caa
ham so

I. Mike d§ nhan biét:

-Nh¢ cac khai niém gid tri 16n, gia tri nho nhat cua mot ham sb trén mot tap
hop so.

-Tir bang bién thién nhan dang duoc gia trj 16n nhét, gia tri nhé nhat( néu co)
ctia ham sé trén mot tap hop so.

- T tinh chat don diéu cia ham sb trén mot doan, nhan dang duoc GTLN,
GTNN cua ham s trén doan do.

Vi du: Gia tri I6n nhat ciia ham s6 y = x* +5x+7 trén doan [—5;0] la

A 7. B. -143. C.6. D. 8
I1. Mire dd thdng hiéu
Tim duoc gié tri 16n nhat, gia tri nho nhat( néu cd) caa ham sé trén mot tap hop
SO..
2

Vi du: Tim gié tri nho nhét cia ham sé y =2 trén doan [2;4].
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A.miny=6. B.miny=-2. C. miny=-3. D. miny:%.

[2;4] [2;4] [2;4] [2;4]
I11. Mire d6 van dung thap
Van dung khai niém gia tri 16n, gia tri nho nhat caa mot ham sé trén mot tap
hop s6 tim gié tri cua tham sé dé ham s6 ¢c6 GTLN, GTNN thoa man diéu kién
nao do.
Vi du: Tim céc gid tri coa tham s6 m d gia tri nho nhat caa ham sb

2
f (x):w trén doan [0;1] bang —2?
X+1
. . . . C. : D.
m=2 m=-—2 m=-—2 m=2

Pwong tiém can
cua do thi ham so

I. Mikc d§ nhan biét:
-Nh¢ duoc khai ni?m duong ,tiém can dung, duong tiém can ngang, duong
tiém can xién cua do thi ham so.
- Nhan dang duoc tiém can cua db thi caa ham sb khi biét mot sé gioi han.
- Nhan biét dugc sé tiém can cua mot s6 d6 thi ham sé don gian.
Vi du: Cho ham sé y= f (x) co lim (x)=2 va im f (x)=—2. Khang
dinh nao sau day la khang dinh dung ?
A. D6 thi ham sb da cho khong c6 tiém can ngang.
B. D6 thi ham sé di cho c6 diing mdt tiém can ngang.
C. b6 thi ham sé di cho c6 hai tiém cén ngang 1a cac duong thang y =2 va
y=-2
D. P4 thi ham sé di cho c6 hai tiém can ngang la cac duong thing x =2 va
X=-2.
I1. Miic d9 thong hiéu
Tim dugc tiém can cua d6 thi ham sé bang céch tinh céc gidi han tir d6 suy ra
sb tiém can caa do thi ham sé.
Vi du: D6 thi ham sé y = % co:
A. Tiém can dang x=—1, tiém can xién y = x.
B. Tiém can dung x =1, tiém can xién y = x.
C. Tiémcan dung x =1, tiém can xién y = —x.
D. Két qua khéc.
I11. Mite d van dung thap
Van dung khéi nigm tiém can cua dd thi ham sb tim gia tri cua tham sb dé db
thi ham so ¢6 tiém can.
Vi du: Tim tat ca cac gia tri thuc caa tham sb m sao cho do thi cua ham sé

X—2 e
y = ———— C0 hai tiém can ngang.

Jymx? 42
A. Khong c6 gié tri thuc nao cua m thoa man yéu cau dé bai.
B. m<O. C. m=0. D. m>0.

Khao sat su bién

I. Mie d9 nhan biét:
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thién va vé dé thi
ham s6

- Nhan dang duoc d6 thi cia mot s6 ham thuong gap qua mot sé dic diém dic
trung cta do thi tirng loai ham khi cho biét nhiéu loai ham.
Vidu: Do thi sau day 1a ciia ham s6 nao?
1, A y=—x*—-3x-2.
B. y=x>+3x*—2.
C.y=x"-3x"-2.
_X=2
X+1

&Y X

2

I1. Mire dd thong hiéu

Nhan dang duoc d6 thi cia mot s6 ham thuong gap qua mot sé dau hiéu nhu
nhanh vo cuc, diém trén do thi, tinh don diéu, cuc tri, tiém can khi cho biét mot
s6 ham cung loai...

- Tr d6 thi, bién luan theo tham sb s6 nghiém cua phuong trinh.

Vi du:

P thi sau day 1a ctia ham s6 nao?

- X+1
I 1 A = .
i Y y 2x+1
|
|
I B.y= X+3.
i 1 2x+1
.
2
““““““““ :r"““““““: C.y= X )
1 x' 2X+1
-l
21 _
I D.y= x-1
| 2x+1

I11. Mire dd van dui g thap

Tir d6 thi cia ham sé y = f (x) tim dugc do thi cac ham chira déu tri tuyét doi

lién quan.

Vi du: Cho ham sé y = x* —6x® +9x c6 d6 thi nhu Hinh 1. D6 thi Hinh 2 1a
cua ham s nao dudi day?
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Hinh 2
B.y= |x|3 +6|x|2 +9]X.

Hinh 1
A y=—x+6x*—9x.

C. y=|x*—6x"+9x D. y =[x —6x*+9|x.

Mot s6 bai toan
thwong gap vé do
thi

I. Mire d§ thong hiéu

- Bién luan sé nghiém cta phuong trinh bang db thi.

- Viét phuong trinh tiép tuyén caia d6 thi ham sé tai mot diém thudc d6 thi ham
$6.

- Viét phuong trinh tiép tuyén chung cua hai dudng cong tai tiép diém.

Vi du: Cho d6 thi ham s6 y = f(x) nhu hinh v&. Gid tri m d phuong trinh

|f(x)|=m c6 hhi,nghiém phan biét Ia:
| _____1 ______ | A m >1
I I v
\/ C. m<-1.
1
D.m=-1.

Il. Mire dd van dung :
- Viét phuong trinh tiép tuyén cua dd thi ham s khi biét diéu kién vé hé sé goc
hoic di qua mot diém.

-Van dung kién thiic vé sy tuong giao cua hai dd thi va kién thic vé& phuong
trinh tim diéu kién cua tham sao giao diém cua hai d6 thi théa man diéu
Kién cho trudc.

Vidu 1:
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A B mnwas

Tim tat ca cac gia tri cia tham sé6 m dé duong thang y = x—2m cét do thi ham

s6 y = X_1 tai hai diém phan biét co hoanh do duong.
X+
m< -2 3 1
A O<m<l. B. . C.l<m<-—. D.O<m<—.
m>5 2 3

Vi du 2: Tim tat ca cac gia tri cua tham s6 m dé duong thang d 1y =x—-m+2

TP . 2X C . a2 N R N s

cat do thi ham so y =1 tai hai diém phan biét A va B sao cho d6 dai
X_

AB ngan nhat.
A. m=-3. B. m=-1. C. m=3. D. m=1.

Ung dung thyc té

Giai quyét mot sb bai toan tng dung thuc té lién qua téi nhiéu kién thic tong

hop nhu dao ham, gia tri 16n nhat, gia tri nho nhat, dién tich, thé tich,..

Vi du ¢ mire d9 van dung thap:

Sau khi phat hién mot bénh dich, cac chuyén gia y té wéc tinh s ngudi nhidém
bénh ké tir ngdy xuat hién bénh nhan dau tién d&én ngay tht t Ia
f (t)=45t> —t* (két qua khao sat dugc trong thang 8 vira qua). Néu xem
f'(t) 1a toc d6 truyén bénh (nguoi/ngdy) tai thoi diem t. Téc do truyén
bénh s& 16n nhat vao ngay thi:
A. 12, B. 30. C. 20. D. 15.

Vi du ¢ mire d§ van dung cao:

Mot bac tho go han mudn lam maét chiée thung hinh hop chir nhat (khong nép)

bang tén thé tich 62,5dm?. Chiéc thung nay c6 day 1a hinh vudéng canh

x(dm), chiéu cao h(dm). D¢ lam chiéc thiing, bac tho phai cit mot miéng ton

nhu hinh v&. Tim x dé béc tho sir dung it nguyén liéu nhat.

A.7(dm) PN h
B.6(dm)

C. 4(dm) "

D.5(dm) , » ‘T’
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Céc cau hoi sau chi ¢é 1 phuong an tra loi dung. Hay khoanh tron vao phuong dn tra loi diing do.
Cau 1: Chohamsb y= f(x) c6 lim f(x)=1va lim f(x) =-1. Khang dinh nao sau day la khang
X—>+0 X—>—0

dinh dtng ?
A. D6 thi ham sé da cho khéng c6 tiém can ngang.
B. B4 thi ham sé di cho c6 diing mot tiém can ngang.
C. D6 thi ham s da cho c6 hai tiém can ngang 1a cac duong thang x =1 vax = —1.
D. P4 thi ham sb da cho c6 hai tiém can ngang 1 cac duong thang y=1vay =-1.

. : ‘i X ths s X 2x-1
Cau 2: Tim duong tiém can ding va tiém can ngang cua do thi hamso y = xX 1
A x=2y=1 B. x=Lx=2 C. x=ly=2 D. x=1y=1.
Cau 3: Tim tat ca cAc gia tri caa tham s6 m dé phuong trinh x* —4x*+m=0 c6 2 nghiém.
m<0 m< 0
A. m=4. B. m<O. C. . D. :
m=4 m=4
Cau 4: Tim céc khoang ddng bién cua hamsé y = X;i
X_
A R B. R\{1}. C. (—;1) va (I;+). D. (—0;1) U (1;+0).

Cau 5: Tim tat ca cac gid tri caa tham s6 m dé do thi ham s6 y = x* —2(m+1)x* + m? c6 cac diém
cuc tri tao thanh mot tam giac vuong.

A. m=+1. B. m=-1. C. m=0. D. m=1.
Cau 6: Xac dinh ham sb co6 db thi sau

I_IEIIIO“\I;I}III‘I‘Iix
1k

2x-1 2X+1 X+1 2X+1
A y= 1 B.y= 1 C.y:E. D.y= il
Cau 7: Tim diém cuc dai cia ham sé y = x> —3x* +4.
A. x=1. B. x=0. C. x=2. D. x=-2.
Cau 8: Tim tat ca céc gia tri caa tham s6 m dé ham s6 vy _Xx=m+2m nghich bién trén khoang
(—031).
A. 1<m<3. B.0<m<3. C.l<m<3. D.0<m<3.

Cau 9: Xac dinh ham sb co6 db thi sau
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A y=x>+3x"+2. B. y=x>+3x+2.

C. y=x*-3x+2. D. y=x*-3x*+2.
Cau 10: Tim gié tri nho nhit cia ham s§ y = _1 trén doan [0;1].
X+
1
A. -1 B. 0. C. 1L D. —.
2
Cau 11: Cho d6 thi (C) c6 phuong trinh y = ZXX ‘11. Tinh tién dd thi (C) theo vecto v=(2;1) ta
_I_
dugc d thi (C’). Tim phuong trinh cua db thi (C”).
A y:3x—6_ B. :3x—5. C. y:3x—5. D. y=3x+5_
x-1 x+1 x-1 x-1
Cau 12: Tim tat ca céc gia tri cua tham sb m dé duong thang (d): y=X+m cit dd thi (C):
y= 2XX _11 tai hai diém phan biét A, B sao cho d6 dai doan AB ngan nhat.
A m=-1 B. m=1. C. m=0. D. m=2.
Cau 13: Tim tit ca cac gia tri caa tham s6 m dé mot tiép tuyén bat ki cua do thi ham sé
= 2mX ;3 (C) tao véi hai dudng tiém can cua (C) mot tam giac co dién tich bang 10.
X_
A m=2 B. m=+1. C. m=0. D. m=42.

Cau 14: Mot cdng ty sira can 1am hop sita hinh try, c6 thé tich 0,2 (Iit). Tinh ban kinh day hop dé
cdng ty ton it nguy@n liéu 1am hop nhat.

A. 3,/@ (cm). B. i/@ (dm). C. ‘3/@ (dm). D. i/@ (cm).
T T T T

Cau 15: Tim ham s6 khong c6 cyc tri trong cac ham sé cho duéi day.

X2

x—1

C. y=x>—-3x*+3x+2. D. y=x*'-x*+1.
Cau 16: Cho ham s y = x* —4x® +3 ¢6 d6 thi (H1) nhu hinh v&. Tim ham s c¢6 d6 thi (H2) trong
cac ham s cho dudi day.

A y=x*-3x+2. B.y=
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L 2

10 t t \i/ Ix
S

(H1) (H2)
Ay =(x-1)*-4(x-1)*+3. B. y=x‘—4x>+2.
C. y=(x+1*—-4(x+1)>+3. D. y=x‘'—4x2+4,

Cau 17: Cho y>0;x*+x+y=6. Tim gid tri nho nhat m va gia tri 16n nhit M cua
P=4x+y—-xy+2.
A.m=6 va M =10. B.m=-10va M =6.
C. m=-6 va M =10. D. m=-10 va M =10.
Cau 18: Tim tit ca c4c gi tri cua tham s6 m thi ham s6 y = x* —3x” —(m’ —m—2)x+9 ddng bién
trén khoang (-1, 0).
m<-1 m< -1
A -l<m<2. B. -1<m<2. C. . D. .
m>2 m> 2
A A\ A s ik O G 4 XXXl A ar L
Céu 19: Viét phuong trinh ti€p tuyén cua do thi ham so y = 3 7 & biet tiep tuyén do cat truc

hoanh tai A, cit truc tung tai B sao cho OB = 20A (O la géc toa do).

y=2x-3 y=2x+1 y=-2x—3 y=-2x+1
A : B. 7. C. : D. 7.
y=2x+3 y:ZX—E y=-2Xx+3 y:—ZX—E

Cau 20: Tim tit ca c4c gia tri cia tham s6 m dé ham sé y = x* —2m?x* +3m+2 dat cuc tiéu tai
diém x =1.

A. m=0. B. m=+1. C.m=2. D. m=-2.
A N £ N . A ~ ” A s z \ X2 +1
Céau 21: Tim so duong tiém can cua do thi ham so y = T
X_
A. 2. B. 1. C.o. D. 3.

Cau 22: Tim tat ca céc gia tri cua tham s6 m dé duong thing (d) : y=—x+m cit do thi ham s
y = x> —3x?—9x+10 (C) tai ba diém phan biét c6 hoanh do 1ap thanh cap sb cong.

A . m=1, B. m=-1. C. m=-2. D. m=0.
Cau 23: Tim céc khoang nghich bién cia ham sé y = x* —2x* +3.

A. (—0;-1) va (0;1). B. R.

C. (—o0;=1)u(0:2). D. R\{(-L0) U (L +w)}.

Cau 24: Tir mot tim tén hinh vuéng canh 15(cm) ngudi ta cat & moi goc tim tén mot hinh vudng
nhé rdi go thanh mot cai hop (hinh hop chir nhat) khdng c6 nap nhu hinh v& duéi day. Tim thé tich
I6n nhét caa hop.
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A. 400(cm®). B. 300(cm®). C. 250(cm?®). D. 200(cm?).
Cau 25: Tim gia tri 16n nhat M cta ham s y = x* —4x? +3 trén doan [0;\/5].

A. M =0. B.M=9. C.M=3. D. M =8.

------------- HET ----mmmm--
DAP AN

Caul D Cau b6 A Céau 11 A Cau 16 A Céau 21 D
Cau 2 C Cau7 B Cau 12 B Cau 17 D Céau 22 D
Céau 3 D Céu 8 A Céu 13 B Céu 18 B Céu 23 A
Cau 4 C Cau 9 C Cau 14 D Cau 19 B Cau 24 C
Caub C Céau 10 A Céu 15 C Céau 20 B Céu 25 D

Tén cac truong thuc hién Chuyén dé Ham sé:
1) Trwong THPT Chuyén Tuyén Quang
2) Trwong THPT Yén Hoa
3) Trwong THPT Hoa Phu
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